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Ve cong trinh cua M. Bhargava: Dem,
dém va dém

Nguyén Qubc Thang (Vién Toan hoc)

Nhu trong thong bao cta Lién doan
Toan hoc Quéc té di néi: “Cac cong trinh
cta M. Bhargava trong Ly thuyet Sb da
6 anh hudng sdu sic dén linh vuc nay.
La mot nha toan hoc véi kha ning sang
tao siéu viét, anh lu6én yéu thich nhirng
bai toan don gian c6 vé dep vinh ctiu va
giai quyét ching bing cach phat trién cac
phuong phap mdi khong nhitng manh va
dep ma ching con dua ra nhiing cach
nhin sdu sic.”

M. Bhargava sinh nam 1974 & Canada,
10n lén d My (va co nhiéu thoi gian sinh
song & An Do, qué huong cua cha me
anh), trong mot gia dinh tri thitc ma me
cha anh ciing 14 mot gido su vé toan
tai Dai hoc Hofstra (New York). Thinh
thodng anh vé tham 6ng ba ctia minh &
Japer (An D8). Tit khi con bé, anh di cé
nhitng biéu hién phét trién sém vé toan
hoc. Mét 14n, vio nim ciu bé Bhargava
1én tAm tudi, cAu theo me di mua hang &
siéu thi. Ciu bé ngac nhién khi nhin thiy
nhitng déng cam dudc chit thanh déng
hinh cac kim tu thap va tu hoéi c6 bao
nhiéu qua cam nhu thé trong mét déng.
“Néu 1 canh ctia kim thy thap c6 d6 daila
n, thi c6 tit ca bao nhiéu qua cam?” Sau
may thang vt 16n v6i bai toan, ciu bé da
tim ra ciu trd 16i la n(n + 1)(2n + 1) /6.

Nhu Manjul k€ lai, “d6 14 diéu ma t6i
rit mong mubn tim hiéu. b6 khéng phai
la phat minh gi mdi, song né la bai toan
diu tién ma toi tu gidi quyét mot mmh
nhu mot cau bé 1én tam va viéc g1a1 quyet
d6 1a kiéu suy nghi ma toi chic han sé
c6 trong tuong lai, trong viéc tim hiéu sb

luong cac dbi tugng cting mot loai nao dé
chtta trong cac khong gian c6 hinh dang
nao do.”

M. Bhargava. Nguén: Internet

M. Bhargava di nhén bang tién si toan
hoc tai Truong dai hoc Princeton, My,
niam 2001 dudi su huéng din ctia GS. An-
drew Wiles, ngudi da c6 cong chinh trong
giai quyét tron ven bai toan Fermat 16n,
va trd thanh gido su tré nhat nuéc My tai
bai hoc Princeton vao nam 2003, khi méi
29 tudi. C6 mot diéu thd vi 1a cong cu
chinh ctia Wiles trong viéc giai quyét bai
toan Fermat 16n 13 1y thuyét sb hoc cla
cac dudng cong elliptic, va 1an nay, viée
nghién cttu sb6 hoc cta dudng cong ellip-
tic c6 vai tro trung tam trong cac thanh
tuu cua Bhargava.

Anh di phat trién cac phuong phap
manh trong ly thuyet hinh hoc cac so
va 4p dung ching d€ dém cac vanh cé
hang thp va d€ chin hang trung binh
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clia cac dudng cong elliptic. Luin 4n tién
si cia Bhargava da dua ra cach phat biéu
méi cho 1y thuyét ctia Gauss vé viéc hop
thanh hai dang toan phuong hai bién.
Bang cach nghién citu cac qui dao cda
nhom SL(2,Z) x SL(2,Z) x SL(2,Z) lén
tich tenxd boi ba ctia biéu dién nguyén
chinh quy, anh chitng té ring cac qui dao
d6 tuong ing véi cac vanh toan phuong
(vanh cac sb nguyén cta cic md réng
toan phuong), cung v6i mot bé ba cac
idéan véi tich 14 1. Diéu nay da cho phép
nhin lai két qui kinh dién cta Gauss
bing mot phuong phap rat doc déo va
kién thiét. M4 réng phuong phap nay cho
cac vanh lap phuong, trung phuong va
ngli phuong, anh da cho ra phuong phap
dém cac vanh dé véi biét thic bi chin.
Mot trong nhiing bai toan trung tam
ctia Ly thuyét S hién dai 1a nghién citu
cac diém hitu ty trén cac da tap dai sb
xac dinh trén cac trudng sé hoc va day
13 huéng nghién citu tiép theo ctia Bhar-
gava va cac cong su. Anh da cung v6i mot
hoc tro cta minh la A. Shankar nghién
cliu tac déng va khéng gian quy dao cua
nhom PGL(2,Z) 1én trén khong gian cac
dang trung phuong hai bién d&€ nghién
cttu vé diém hitu ty cta dudng cong el-
liptic. Nhic lai ring (md hinh affin cta)
mot dudng cong elliptic E trén Q, 6 dang
Weierstrass don gian nhét dugc cho béi
phuong trinh 3?2 = 23 4+ ax + b, a,b 14
cac sO nguyén. Trén du0ng cong elliptic £
ngudi ta co thé trang bi ciu tric nhom va
mot trong nhlmg dlnh ly quan trong cta
Mordell-Weil néi riang tap con tAt ca cac
diém hitu ty £(Q) 1a mét nhém aben hitu
han sinh, nén 13 téng truc tiép ctia nhém
con xoan X (hitu han) va nhém con tu do
T v6i hang rp hitu han, dudc goi 1a hang
clia dudng cong E. Cac nhém con xoin
T da dudc phan loai hoan toan trong mot
coéng trinh kinh dién ctia Mazur. O phén

con lai, hang 7 1 mot bt bién clia E rat
khé nghién cltu. DA trai qua bao nhiéu
thoi gian, song cho téi bay gio, ngudi ta
chua biét tap tt ca cac gia tri ma B cod
thé nhin 13 nhu thé ndo. Ngay ca ciu
héi liéu 5 c6 thé 16n tly y hay khéng,
cung chua c6 ciu tra 16i. Hang rz bi hiém
nay con c6 lién quan dén mot gla thuyet
néi tiéng khac 1a Gia thuyét cta Birch-
Swinnerton-Dyer. Day cling la mot trong
cac bai toan thién nién ky dugc dua ra
bdi Vién Clay. Ngudi ta cé thé lién két véi
duong cong elliptic £ noi trén mot ham
Lg, goi la L-ham cua E, va m6t nhom
IIIg, dudc goi la nhom Tate-Shafarevich
ciia E. Cho A la biét thitc cia da thic
2® +az+b, S 14 tAp tit ca cac ubc nguyén
t6 ctia A va dit N, := Card{(z,y) | y* =
23+ ax +b (mod p)}, a, = p — N,. Khi
do

Li(s) = [[(1 — app +p"72) 7

pgS

Gia thuyét Birch-Swinnerton-Dyer (B-
Sw): Khai trién Taylor ctia ham Lg(s) tai
s =1cédang Lg(s) = c(s—1)"+ hang tu
bdc cao hon, véi ¢ # 0 va r = rg la hang
cua E.

Ngudi ta ciing biét ring néu (B-Sw) la
dtang thi nhom I11g 1a hitu han, va ngudci
ta gia thuyét ring nhém I1I; ludn 13 hitu
han mic diu trong mét khoang thdi gian
dai nguoi ta khong tim dude mot vi du
nao ching té rang nhém Illg c6 thé
13 hitu han! Tuy nhién dén nim 1989,
ddc 14p va dong thoi, Kolyvagin (Finite-
ness of E(Q) and III(F,Q) for a sub-
class of Weil curves. Math. USSR Izvestya
32 (1989), 523 - 541) va Rubin (Tate-
Shafarevich groups and L-functions of el-
liptic curves with complex multiplication.
Invent. Math. 89 (1987), no. 3, 527-559)
da tim ra nhiing 16p dudng cong elliptic
E v6i nhém 111 hitu han va kiém tra gia



thuyét B-Sw cho cac 16p dudng cong dé.
(Ly thuyét cta Kolyvagin, con goi 13 hé
Euler, va Rubin mang tinh dot pha cao
ma sau nay chinh A. Wiles da tling thtt st
dung d€ chiing minh dinh ly Fermat 16n
nhung khong thanh cong.)

Thay vi xét truc tiép mot 16p cac dudng
cong elliptic cu thé, Bhargava va Shankar
da khao sat cac duong cong theo mot
ho v6i d6 cao lam mée. O day, cac sb
a,b 6 trén dugc chon (mot cach duy
nhat) sao cho v6i moi sb nguyén tb p,
néu p* 13 uéc ctia a thi p® khéng 1a udce
cta b. Khi d6 d6 cao dudc dinh nghia la
Hp := max(4|al3, 27b%).

Khi d6 ho d3 dua ra cac danh gia tinh té
vé sb cac qu dao nguyén véi do cao bi
chin dé dua ra cac danh gia vé chin cho
hang trung binh ctia dudng cong elliptic.

Pinh ly. (Bhargava [1]) Mt phdn duong
cdc duong cong elliptic khi dugc sdp theo
dé cao, déu c6 hang r =0 va ciing mét
phdn duong cdc duong cong elliptic khi
dugc sdp theo db cao, déu cé hangr =1.

Va sau khi mé rong phuong phéap do,
Bhargava di chitng minh ring “phan 16n*
cac dudng cong hyperelliptic v6i gidng
16n hon hay bang 2 khéng chta diém
hitu ty nao. Cung véi cac dong nghiép
khéc, Bhargava da chitng minh rang

bPinh ly. (Bhargava Skinner-Zhang [2])
Phan l6n cdc dLrOng cong elliptic khi dugc
sdp theo db cao, déu théa man Gid thuyet
B-Sw. Chinh xdc hon, ta c6

lig inf A(X)/B(X) > 66.48%,
voi A(X) := Card{E/Q : tk(F) =

r, g hitu han va Hy < X}, B(X) =
Card{E/Q : Hg < X}.

Can cht ¥ ring 1y thuyét ctia Bhargava
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va cac dong nghiép di ducc xay dung
trén cac trudng sd, tdc 13 trudng toan cuc
dic sb khong. DE cho ly thuyét dudc xay
dung mot cach tron ven, ngudi ta tim
cach khao sat nbt trudng hop cia trudng
ham toan cuc dic s6 p > 0. Chii dé nay
da néng dén muc gan day, vao chudi bai
gidng vio mua hé (ciing kha néng) lan
thtt hai tai Vién Nghién ctiu Cao cip Vé
Toan (2012), GS. Ngo Bao Ch4u da t6
chtic mot xemina vé mot sb cong trinh co
ban ctia Bhargava va Shankar. Vé dai thé,
moét sb bude cin ban trong chiing minh
BG dé Co ban ciing 13 giai quyét bai toan
"dém diém" trén cac khéng gian moduli
(chinh xac hon 1a cac "déng" (stack)) va
phuong phap hinh hoc dudc dua ra trong
chting minh ctia B dé Co ban 14 rit tdng
quat va vi thé c6 thé ap dung dugc & day.
Trong budi xemina cudi cting, GS. Chau
da phac thdo mét cach tiép can dbi véi
bai toan vé hang trung binh cta dudng
cong elliptic thong qua "triét hoc" ctia BS
dé co ban. Cach dy khong lau, GS. Ngb
Bao Chau va cac hoc tro ctia minh da
céng bd mét sb két qua mé rong cac két
qua ctua Bhargava va Shankar cho truéng
ham toan cuc trong bai bao [5].

Tai liéu tham khao

1. M. Bhargava, Rational points on ellip-
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3. http://www.imu. org

4. http://www.claymath.org/sites/default/
files/birchswin.pdf

5. Q. P Ho, B. V. Le Hung, B. C.
Ngo. Average size of 2-Selmer groups
of elliptic curves over function fields.
arXiv:1310.7963



Doi song toan hoc

O nude Viét Nam Dan cht Cong hoa
(tiep theo va het)

Alexander Grothendieck

IV. Sau khi liét ké mot loat nhitng kho
khin vé mit vat chit anh hudng dén su
phét trién cia nén khoa hoc & nude Viét
Nam DCCH, téi xin trd lai v6i «Dinh i
vé su ton lai» méi dude cac déng nghiép
Viét Nam ctia ching ta phat biéu va vugt
qua tit ca cac khé khin d€ chting minh
n6, dé€ thy ring c6 mét nén khoa hoc
va cu thé hon 1 mét nén todn hoc 8
nude Viét Nam DCCH. Toi d4 thay 6 tit ca
nhitng d6ng nghiép tré ma toi ¢ dip néi
chuyén v6i ho mét tinh than tuyét voi:
mét khat khao manh liét nham nang cao
kién thitc va ¢6 thé thuc hién nhitng cong
trinh nghién cttu c6 ich bang kha ning
ctia chinh minh. R4t nhiéu ngudi trong sb
ho c6 mbi quan tAm khéng qua xa pham
vi hiéu biét clia t6i di gy 4n tuong dbi
voi toi vé su nghiém tic dbi v6i nghién
ctu.

Ching han nhu anh Poan Quynh, 33
tudi, ngudi dich cac bai thuyét trinh cta
téi, dd c6 sdu nidm hoc & Lién X6. Do
khong c6 dinh hudéng, nhitng ngusi phu
trach & Viét Nam da gi6i thiéu cho thay
huéng din 1a mét nha toan hoc Nga,
chuyén gia vé Hinh hoc vi phan c8 dién,
mot ngudi chua ting nghe néi dén nhitng
cong trinh ctia Chern. Viéc thay d6i ngusi
huéng din 1a khong thé, va chi sau khi
trd vé tit Lién X6 Quynh méi ¢6 thé hoc
dugc trong mét hoan canh gin nhu hoan
toan ¢o 14p nhiing kién thitc that su cin
thiét cho nganh ctia minh nhu li thuyét
nhém Lie va dai sb Lie clia khong gian
Riemann doi xdng va topd cta ching.

Trude khi chién tranh leo thang, anh di
céng bd mot cong trinh nhd vé ddi dong
diéu ctia mot loai khong gian Riemann
thuin nhit cta nhém Lie compact trén
tap chi Doklady. Gan déy, anh viét mot
bai bdo nghién ctu m6 ta nhitng khong
gian Riemann thuan nhit méi c6 d6 cong
duong. Cong trinh nay sip dude xuét ban
bang tiéng Viét. T6i da chuyén mét ban
théng bao ngin vé két qua ctia Quynh cho
Berger, mot chuyén gia trong linh vuc nay
dé ding trong trong tap chi Comptes Ren-
dus, va dang nhu t6i du doan, Berger cho
rang nhitng két qua ctia ban théng bao
nay tha vi va thuyét phuc. Ong 4y hita
voi toi rang sé lién lac v6i Quynh dé€ héi
thém chi tiét vé& cac chling minh va thao
lu4n vé6i anh ta mét s6 van dé ndy sinh tit
ban thong bao.

Mot nha toan hoc tré khac la anh Hao,
28 tudi, nghién ctu vé nhém rdi rac véi
Kurosh va di bdo vé luin an tién si vé
nhitng dinh nghia siéu han khac nhau
cta khai niém liiy linh va tinh giai ducgc
ctia nhitng nhém nay. Anh ta di céng bb
cac két qua vé dé tai nay trong thoi ki
chién tranh leo thang. Anh ta da doc mot
bai béo rét co ban vé cac nhém hitu han
lién két v6i cac nhém Lie phtic nita don
cta Chevalley trong tap chi Tohoku Math.
Journal, mubn md réng pham vi hiéu biét
ctia minh va quan tdm dic biét dén nhém
siéu han. Anh ta cling tao cho t6i mot in
tugng tuyét voi.

D61 véi t6i, ho 14 hai nha dai s6 ¢6 vén
kién thtc viing chic nhit trong sb nhiing



nguoi ma téi da noéi chuyén véi ho, va
¢6 18 cling thudc nhitng ngudi cé tu chit
tot nhét. T6i cling da néi chuyén véi cac
giang vién tré hon, trong d6 c6 mét vai
ngudi mong mudn dude nghién citu dai
s6 dbng diéu nhung rd rang thiéu dinh
huéng dé€ bit dau.

Hién nay, trong s nhitng dong nghiép
cta chtng ta 6 nudc Viét Nam DCCH, c6
nhitng nha toan hoc quan tdm dén nhiing
chuyén nganh rit khac nhau va cé tim
quan trong khac nhau trong Toan hoc
nhu :

- Xéc suét

- Phuong phap tinh

- Logic, Lap trinh.

- Phuong trinh vi phin va dao ham riéng.

- Giai tich ham.

- T6 pb6 dai cuong (mdt hoc tro cua
Smirnov), Hinh hoc phi Euclide.

- DPai s6 (Li thuyét nhém, Pai sb dong
diéu).

- Hinh hoc vi phan.

- Li thuyét s6 (mét hoc tro cta Gelfond).

- Ham thuc mot bién.

- Ham phtc mét bién.

A. Grothendieck va cac hoc vién 6 ngi so tan.

Nguén: Internet

Nhiing ngudi ban Viét Nam, va dac biét
la nhitng nha toan hoc c6 trinh d6 ma
toi da noéi chuyén, déu nhan thitc dudc
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nhitng han ché ctia mét su phan tan luc
lugng nhu vay. Ngoai mot vai chuyén gia
vé gidi tich da tim dudc nhitng mbi quan
tAm chung, diéu nay 1am cho méi nha
toan hoc Viét Nam bi c6 ldp v6i nhiing
ngudi khac va trén thuc té khong ¢ kha
ning trao d6i khoa hoc thuc su ca & trong
nuéc 14n v6i bén ngoai (trit khi ho dang
nghlen cttu & nudce ngoai). Ho cung dong
¥ v6i quan diém cda toi 14 sé tot hon néu
cac nha toan hoc tap hdp lai xung quanh
mot vai cht dé then chébt clia toan hoc
hién dai nhu 14 Hinh hoc dai s6 va Topd
(bén canh Giai tich). Nhung véi nhiing
nha toan hoc da dinh hinh, viéc nay doi
héi mot nd lue d6i méi ma chi ¢ nhiing
ngudi giéi nhit méi sdn sang va cé kha
ning thuc hién. Cin phai c6 mét su két
tinh cac mbi quan tdm dé thay déi mot
cach dan dan, bit dau tit nhitng nha toan
hoc tré dang tru’Ong thanh (tuy nhién,
nhitng ngudi giéi nhit trong s6 ho theo
thong 1€ lai dang dude dao tao & nude
ngoai). Toi thiy ré rang ring trong moi
truong hop thi viéc nhom cac nha toan
hoc lai 1a vin dé cbt 16i cho su tién héa vé
chét ctia nén toan hoc Viét Nam dé tuong
xting véi sb luong nghién ctiu dang kinh
ngac vé lugng clia nhitng ngudi ban Viét
Nam. D4y hién nhién 1 mét vin dé khé
khin, mét mit do hoan canh khic nghiét
ctia chién tranh va mit khac do stc i caa
nhiing tht dang ton tai, mic di ngudi ta
y thitc dude ré rang nhitng nhude diém
cta tinh trang nay. Du vy, sau nhiing gi
t61 thiy 6 nuéc Viét Nam DCCH, tbi tin
rang ching ta c6 thé tin tudng & nhiing
ngudi ban Viét Nam va sé khong co gi
dang ngac nhién néu sau mudi hay mudgi
13m nim t6i ching ta ching kién mét su
né hoa thuc su clia nén khoa hoc Viét
Nam tit nhitng gi ching ta thiy dang 4n
hién ngay nay.
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V. T6i mubn néi vai 16i vé &n tuong
ctia minh d&i v6i khéng khi chung trong
truong Dai hoc Tong hop va dic biét giita
cac nha toan hoc. Theo t6i, khéng khi &
dy luén tu nhién va than thién. Mbi lién
hé gitta t6i va cac dong nghiép Viét Nam
du0c thiét 14p ngay l4p tdc va trdi chay.
Piéu nay chiing minh mot l4n nita mot
su that rang khi hai nha toan hoc tu bét
ki dau trén thé gi6i gip nhau, thi ho sé
bit d4u noi vé toan hoc va sau dé thiu
hiéu nhau. B4t ky ltic nao, tbi khong may
may nhén thdy mot chit ddu vét cta su
bai ngoai du 1 dbi véi Phap hay My, mac
su bao hanh cta cac doi quin xam luge
(Nhat Phap, Mi,...) dadé lai nhfmg hau
qua siu sic cho moi ngudi trong gan ba
mudi ndm qua.

Tuy khong thé pht nhan quyén luc cta
nhiéu loai quan chiic trong ciu trac dai
hoc ciing nhu xu huéng diéu hanh tip
trung doi séng khoa hoc ciing nhu & cac
chd khac, mbi quan hé gifta cac nha chitc
trach (b6 trudng, hiéu trudng, trudng
khoa, chtt nhiém b6 moén) véi cac giang
vién théng thuong kha don gian va thin
thién. C6 vé nhu khong c6 mot su khac
biét nghiém trong vé luong va mtic sbng
gitia ho: lucng cta mot trg giang la 80
dbéng mét thang (khoang 8000 francs),
trong lic tién &n cta mot nguoi mét 20
ddng; luong cta H6 Chi Minh 1a 250
ddng. Cac nha chic trach Viét Nam tao
cho t6i 4n tugng vé mét tinh thin cdi
md va thiu hiéu nhiing diéu kién chung
can thiét cho nghién cttu khoa hoc. T6i da
6 nhiéu dip gip 6ng Ta Quang Biiu, bd
trudng B6 Gido duc Dai hoc va Trung hoc
chuyén nghiép va ciing la mét nha toan
hoc nhu t6i da noi truée day. Do la mot
ngudi dac biét thong minh, c6 van hoa
va hi€u biét. DU thuc chit tu hoc toan,
nhung 6ng la mot trong nhitng nha toan
hoc Viét Nam c¢6 hiéu biét toan hoc da

dang va vitng vang nhAt, tit Giai tich ham
dén may logic ctia Turing. Ong da ting
la gido vién trong vai ndm trudc khi dam
nhiém chttc vu hién nay. Mic du cong
viéc ban ron cia minh, va ciing mét phan
vi mudn 1am guong cho moi ngudi, ng
da tham du tit ca cac bai giang cta toi
trong tuin dAu tién 6 Ha Nbi, va 1 mot
trong s6 hiém nhiing ngudi nghe thé hién
su ¢6 mit ctia minh bang nhitng ciu héi
cit ngang. Nhan day, t6i mudn ké lai mét
chuyén ma moi ngudi dan Viét Nam déu
biét 13 Thi tuéng ctia ho, 6ng Pham Vin
Dong di ting theo mot khéa hoc budi tbi
d trudng Dai hoc Bach Khoa Ha Noi trong
vong mot hay hai nam, du nhiém vu cong
tac ctia 6ng kha 1a ning né trong thoi gian
nay. bau chuyén tham Viét Nam, t6i dugc
éng Pham Vin Déng tiép cling v6i éng
Ta Quang Bttu va hai quan chiic ctua Dai
hoc Su pham va Dai hoc T5ng hgp. Nhan
d1p nay, moi ngu’01 déu khang dinh v6i t6i
rang vé nguyén tic ho dong y gu’1 nhiing
nha toan hoc tré dén Phap dé€ hoc Hinh
hoc dai s6 v6i t6i néu trong nhitng ngay 6
déy, t6i gdp dudc nhitng nguoi tré c6 kha
nang tan dung co hoi nay.

N6i chung, t6i c6 thé nhén thiy nhiing
nha lanh dao cling nhu cac quan chtc
cip cao déu tin rang nghién citu khoa
hoc, ngay ca nghién cttu li thuyét chua
¢6 ting dung thuc té ngay lap tUC khong
phai 1a mot tht xa xi, va rang can phal uu
tién nghién ctu khoa hoc 1i thuyet cling
nhu cac nhiém vu phat trién gido duc va
khoa hoc ung dung ngay tit bay gio chu’
khong can phai chd dén mét tuong lai tt
dep hon. Cac nha toan hoc Viét Nam chic
chan c6 dudc su hb trg chit ché clia cac
nha lanh dao va cac nha chiic trach & cac
truong dai hoc dé thuc hién mong mubn
tao ra cc coéng trinh tht su. Tiéc thay,
nhitng ngudi nay lai khong thé 1am chi
dudce hoan canh vat chat rat khé khin do



chién tranh gay ra. Mit khac, doc 1ap véi
hoan canh chién tranh, ho khéng phai 1a
nhitng ngudi duy nhét c6 tiéng ndi trong
vAn dé nay T6i cam thiy, bén canh cac
chi b6 bang ma thudng nhitng ngudsi phu
trach chic chén biét kha mo hd vé nhiing
diéu kién can thiét d€ phat trién mot y
tudng khoa hoc ddc ddo, 6 rét it su thiu
hiéu dbi v6i vin dé nay. Hinh nhu, phong
cach lam viéc va khong khi chung bi tac
déng bdi nhém ngudi sau hon 1a nhiing
ngudi lanh dao.

Vi du nhu, t6i quan sat thiy ring trai
v6i cac cong trinh tip thé, cac cong trinh
ca nhin bi mét bd phan trong cong dong
dai hoc nhin mét cach dé ki. Ho dudng
nhu quén ring khéng cé mét y tudng doc
dao nao ma khong do ca nhan suy nghi
ra. Dong thdi, véi cfmg suy nghi do, co
mot xu huong danh gia gia tri cua mot
seminar theo s6 ngudi tham du. Diéu nay
1am nan chi nhitng ngudi tré sin sang tu
lam mét seminar vé mot vin dé khé va
doi hdi mét nd luc nghiém tic vé mit tri
thitc bdi mdt seminar nhu vAy, trong bdi
canh hién hanh, chi c6 rit it ngudi tham
gia. Chling ta cin ghi nhé diéu kién 1am
viée rAt khac biét clia cac ddng nghiép
Viét Nam, rang ho khéng thé lam mét
seminar nhu la céng viéc riéng cda hai
hay ba ngudi (cac dé an riéng khong ton
tai 6 Viét Nam DCCH trong hoan canh
hién tai!) ma khong c6 su cho phép chinh
thttc. M6t seminar véi it nguoi tham du
¢ nguy co bi coi 1a khong hop 1li. O day
¢6 st mau thuln r6 rang gifta nhitng yéu
ciu vé sb luong va vé chit luong dbi véi
nhitng ¥ tudng sang tao, nhiing yéu ciu
thudng dbi 14p nhau. Ching ta cin phai
hi vong ring su mo hd cia mot vai quan
chtic chinh tri giita hai loai yéu ciu trén
chi 13 mét hién tuong nhét thoi va sé gidm
di khi trinh d6 van hoéa chung dugc nang
cao. Nhét thsi, né gép phan vio nhiing
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tré ngai khac vén da rit nghiém trong
ma cac nha toan hoc 6 nudc Viét Nam
DCCH phai vust qua dé€ hoan thanh tbt
cong viée. D vy, mot vai ngudi trong sb
ho van lam ra cac cong trinh c6 ich va
diéu dé cho ching ta thém moét 1i do dé
tin tudng & ho va cb ging hét sic gitp d6
ho trong nhitng nhiém vu kho khan.

A. Grothendieck & khu so tan. Nguon: Internet

VI. Toi sé n6i dén phén c6 16 1a quan trong
nhét cta bai thuyét trinh nay: Liéu ching
ta thuc su c6 kha nang glup do nhu’ng
ngudi ban Viét Nam, va néu c6 thi bang
cach nao ?

V6i cAu hoi dau tién, tdi chic chin
rang cau tra 16i 13 6. Viéc gui sach dén
trudng Dai hoc Téng hop (hay tbt hon, t6i
trudng Dai hoc Téng hop va cac trudng
Pai hoc Su pham), dugc t6 chtic tit mua
xun nay, chic chan c6 ich véi ho. Ngoai
nhitng quyén sach cii, han phai cé tit thoi
Phap thudc, thu vién cta trudng Dai hoc
Tong hop Ha Noi chi chtta mét it sach
tiéng Nga hoic tiéng Trung, va rat hiém
sach cta cac nudc phu’dng Tay o) day,
ngudi ta khong biét dén su ton tai clia
nhitng quyén sach co ban (vi du nhu:
sach cta Helgason vé Khong gian Rie-
mann dbi xtng). Su gitp d6 ma chung ta
b gang mang t6i cho nhitng ngudi ban &
nudc Viet Nam DCCH la mot su dong vién
kho6ng nhé vé& mit tinh than d6i v6i ho ma
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chiing ta khong thé khéng tinh dén. Hon
nita, nhitng quyén sach nay cé thé thuc
su la nhitng cong cu v6 cung hitu ich ma
ho khé ¢ dude bing nhitng ngudn khéc.
Can phai néi ring nhitng quyén sach nay
chi ¢6 ich khi ching dén dang chd va
ngudi ta biét dén su ton tai cling nhu ndi
dung cta ching.

Vé viéc nay, t6i nghi cach thic hd trg
cap thiét nhit cho nhiing nha toan hoc
cta nudc Viét Nam DCCH la chiung ta
gitip ho dinh huéng trong Toan hoc bang
moi cach tao lap va gitt gin lién lac (trao
déi thu tit hodc viéng thim). T6i ¢ 4n
tuong rang su thiéu lién lac v6i bén ngoai
chinh 13 diéu tré ngai chinh trong sb vo
van nhiing thd ma ho phai d6i mét. Thuc
té, c6 vé nhu ngay ca nhitng ngudi tré vé
ti Lién X6 cling khong gitt lién lac thu
tlt v6i thay huéng dan cii. Toi c6 cam gidc
ring diéu nay truée hét 14 do su nhit nhat
ctia hoc vién dbi véi thay cii va sau dé 1a
do su dé dit ngdm ngdm hay chinh thic
ctia chinh quyén dbi véi su trao déi khoa
hoc v6i nuéc ngoai. Trong moi trudng
hop, t6i da khong b 16 bét ki co hdi niao
trong nhitng ngay & nuéc Viét Nam DCCH
dé€ déng vién nhitng ngudi dbi thoai véi
minh ring diing ngin ngai lién lac véi
t61, hay v6i bt cit nha toan hoc ndo ma
theo ho 1a c6 kha nang tra 16i cac cAu hodi
(vé ki thuét hay dinh huéng chung) ma
ho c6. T6i ciing dam bao véi ho ring toi
tin chéic nhitng déng nghiép cta toi ciing
gibng toi sé tra 10i tat ca thu ma ho nhin
dugc. Toi cling nhan dudc 16i dam bao tir
nhiéu trong s6 ho ring ho sé viét cho toi
néu cin va ho hiéu ring néu ban than tdi
khéng dt kha ning, t6i sé chuyén thu ctia
ho dén nhitng nha toan hoc ma theo tbi
13 c6 kha ning tra 16i ho nhét.

VE viéc thim nudc Viét Nam DCCH cuia
cac nha toan hoc nudc ngoai, tbi cling da
néi rang khéng thé tinh dén trong tuong

lai gin vi su gia ting cla cic vu danh
bom tit thang mudi va du kién con tiép
tuc trong tuong lai. Sé dé& dang hon va
chc chin 14 ¢6 ich hon néu ching ta cé
thé tiép d6n mét sb ban ddng nghiép Viét
Nam tai Phap. Mic du trong vong mudi
niam qua, khong c6 mot nha toan hoc
tré hay mot sinh vién toan Viét Nam nao
dudc gti sang cac nudce tu ban dé hoc hay
hoan thién viéc hoc ctia ho, nhiing quan
chitc chinh pht (nhu t6i da néi) da bay
td véi toi su ing hd cho moét kha nang
nhu vdy trong tuong lai gan. Tit nhitng su
bay té do, t6i tu minh 14p mét danh sach
gdm ba nha toan hoc trong nhitng ngusi
ma theo t6i 14 ¢6 ning khiéu nhét, nhiing
ngudi mong mubn nghién cttu Hinh hoc
Dai s6. D6 14 anh Quynh, anh Hao va chi
Sinh ma t6i di c¢6 co hdi nhic dén. Toi
dé nghi gti ho sang Phap d€ ho c6 thé
lam viéc véi tOi trong khodng ba hodc
bbén nim, mét khodng thoi gian di dé
tim hiéu dé tai va 1am mét luan vin tot,
sao cho khi ho trd vé Viét Nam, ho ¢é
thé trd thanh hat nhan ctia mot Trudng
phai (viét hoa) Hinh hoc dai sb trong
tuong lai ¢ nuéce Viét Nam DCCH. Day sé
13 bude di diu tién thuc su hiéu qua dé
chéng lai su phan tan cic nha toan hoc
Viét Nam trén qué nhiéu dé tai d6i khi co
tAm quan trong tht yéu, diéu ma nhiing
ngudi ban cua ching ta 6 nudc Viét Nam
DCCH hién nay ciing tu thiy khéng hai
1ong. Sé khéng c6 bat cit khé khin nio
vé mit tai chinh trong ké hoach nay, vi
ong Le Guern, tuy vién vdn hda Phap 6
Ha Nbi, dd dam bao véi toi ring cho dén
nay nha nudc Viét Nam DCCH van chua
(va con lau méi) tAn dung hét sb luong
hoc béng ma nha nuéc Phap théa thuin
danh cho khoa hoc Viét Nam.

VIL. T6i phai néi thém vai 16i vé su dén
tiép hét stic nong nhiét ma t6i da nhan
dugc trong suot nhitng ngay 6 Viét Nam,



tlt tht cd nhitng ngudi ma t6i di c6 co hodi
gdp g0. Khong mot ai khong dé lai cho
t6i ki niém veé su 4m ap va thién cam, tu
nhitng dong nghiép & Dai hoc Téng hop
Ha No6i hay Dai hoc Su pham, cac vién
chiic cua B6 phin Quan hé Vin héa 6 Ha
NOi, t6i ‘thién thdn hé ménh’, 6ng Lién
ngudi duoce Uy ban Khoa hoc Nha nude
clt gitp t6i, hay bac Thi diu bép, ngudi
ma toi di 1am thét vong vi it viée do théi
in don gian clia t6i, va nhiéu ngudi khac.
Su dé6n tiép nay, trong nhitng hoan canh
tuong dbi dic biét, dd gop phan 1am cho
nhiing ngay cta t6i & Viét Nam tré thanh
mot trai nghiém dang nhé va phong phu
v6 cung.

Chuyén di ctia Grothendieck mé dau cho mét loat

cac hgp tac gilta cac nha toan hoc Viét Nam va
Phdp. Trong anh la GS. Ta Quang Bitu va vg
chéng GS. Laurent Schwartz trong mot lan tham
Viét Nam. Ngudn: Internet

VIII. Gifta v s6 nhitng 4n tugng ma toi
mang vé tit chuyén thim Viét Nam, 4n
tugng manh nhit c6 1€ 12 niém tin mét
cach binh than véi tuong lai ma tdi nhin
thay & tit cd nhitng ngudi ma tdi ¢6 co
héi duge néi chuyén. RS rang 13 niém tin
nay khong phai la mot phong canh phd
truong ddi v6i ngudi nuée ngoai hay véi
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ngudi khac ma 1a mot tinh canh siu sac
¢6 cdi ré tit ba muoi nim diu tranh cda
nhan dan Viét Nam vi doc lap va vi su
nghiép xay dung mot xa hoi méi. Du cho
cac thanh ph va co sé cong nghiép phan
16n da bi tan ph4 ning né trong thoi ki
leo thang chién tranh béi ngudi My, niém
tin nay trai lai khéng hé bi lay déng. Kinh
nghiém cho ho thiy ring ho vén c6 thé
tiép tuc sbng dang hoang va cé ich cho
xa héi trong hoan canh nhu véy, va ho
6 thé bit diu chuén bi cho thoi k}‘/ hoa
binh gitra thoi khic gay g0 nhét cta cudc
chién du cudc chién nay cé thé kéo dai
thém mu6i nam ntia (tinh huong dugc
tuyén bb 14 hoan toan c6 thé xay ra theo
tuyén truyén chinh thdc clia nude Viét
Nam DCCH).

Nhitng nguoi ban Viét Nam ctia chiing
ta 6 moi nghé nghiép va moi thang bac
chitc sic nhan thitc dugc rang tal nguyen
thye su quan trong ctia mot qubce g1a nam
trong chét lugng cac cong dan cua ho.
Bang nhiing nd luc chua tlng c6 trong
lich stt, ho da thanh cong trong viéc nang
cao trinh d6 van hoéa va chuyén moén
clia céng din ngay ca khi phan 16n dt
nude ctia ho da bi tan pha bdi nudc cong
nghiép hiing manh nhét trén thé giéi. Ho
hiéu ring mot khi chién tranh két thic,
ho sé c6 nhitng con ngudi c6 diy da
nhitng phdm chit chuyén mén va dao ditc
dé€ x4y dung lai dt nuéc. D6 13 nhiing
con ngudi ma phan 16n trong sb ho da
dugce dao tao va thit thach dudi lan bom
dan chéng lai cubc chién clia ngudi My
Ho tran ddy tu tin va d6 13 1y do tbt nhéat
dé€ ching ta tin tudng  ho va cudc diu
tranh clia ho trén moi mit trin, ti vin
héa dén kinh té va quan su.

Ngudi dich: Lé Thi Hai Yén (Vién Toan hoc)
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TRUNG TAM VAT LY LY THUYET QUOC TE
ABDUS SALAM (ICTP)

Ng6 Lam Xuan Chau (Pai hoc Quy Nhon)

Cach day 50 nam, Trung tam Vat ly ly
thuyét qubc té (ICTP) dudc thanh l4p tai
thanh phé Trieste, nuéc Y. Dy la mot
trung tdm nghién ctru vt ly va toan hoc
hoat dong duéi su ddng ¥ ctia ba bén 1a
Chinh phti Y, T6 chitc Gido duc, Khoa hoc
va Van héa cua Lién hgp quoc (UNESCO)
va Co quan ndng lugng nguyén tu quoc
té (IAEA) ICTP ¢6 nhiém vu thuc day su
phat trién nhitng nghién ctiu cao cip vé
vat ly va toan hoc, dic biét & cac nudc
dang phat trién, théng qua viéc t6 chiic
nhiéu chuong trinh khoa hoc hang nim
va tao moi trudng lam viée quée té cho
cac nha khoa hoc khip noi trén thé gi6i.

Y tudng thanh 14p ICTP dudc dua ra
thdo ludn trong mét seminar vé vét ly
hat co ban do Khoa Vit ly, Pai hoc Tri-
este t6 chiic nim 1960 trong lau dai Mi-
ramare thudc cong vién Miramare. Giam
dbc diu tién cta ICTP 1a Abdus Salam
(1926-1996), nha véat ly doat giai No-
bel ngudi Pakistan. Ong 14 ngudi di du
trong viéc xtc tién thanh l4p trung tAm
théng qua IAEA. Lic ddu ICTP dudc dit
trong thanh pho Trleste Nam 1968, ICTP
dugdc chuyén vé gan cong vién Miramare
cach trung tam thanh pho khoang 10 km
va dit ¢b dinh & dé cho dén nay. Trén
cuong vi giam dbéc dau tién trong subt 30
nam (1964-1994) va sau do la chu tich
cta ICTP (1994-1996), 6ng da hoat déng
khong ngling nghi trong viéc tao nhiing
cd hoi nghién cttu cho cac nha khoa hoc
dén tit nhitng nude ngheo. Trong linh vuc
nghién cifu cia minh 6ng da xuit ban
trén 300 bai bdo vé vt ly hat co ban ma
dinh cao 1a cong trinh da mang lai cho
ong giai thudng Nobel vét ly ndm 1979.

C6 thé néi 6ng 13 mot trong nhitng hinh
mau dic biét cho cdng ddng chinh tri va
khoa hoc qubc té trong viéc giam khoang
cach gifta cac nudc dang phat trién va cac
nudce phat trién. Nam 1997, ICTP d6i tén
thanh Trung tdm Vit ly ly thuyét qubc té
Abdus Salam d€ ghi nhé nhitng déng gép
clia 6ng cho su thanh 14p va phat trién
cla trung tam.

Hién nay ICTP c6 6 phong nghién
ctu: Vit ly ndng lugng cao, vii tru va
hat thién thé: Vit ly chdt rdn va théng
ké; Todn hoc; Vdt ly trdi ddt; Vit ly ing
dung; Cdc linh vuc nghién cttu mdi. ICTP
c6 nhiéu chuong trinh khoa hoc khac
nhau, trong dé c6 chuong trinh dao tao
tién nghién cttu sinh (Pre-PhD program)
ChlIcing trinh nay dao tao 12 thang (bat
dau tir 1/9 ndm trude dén 31/8 nim sau)
cho nhiing sinh vién gidi va tré dén tit cac
nude dang phat trién mubn theo dudi mét
trong cac linh vuce nhu VAt Iy chdt rdn, Vit
ly ndng lugng cao, Vdt ly trdi ddt va Todn
hoc. Sinh vién hoc chuong trinh nay dudc
mién hoc phi va dugc cip hoc béng hang
thang cung véi chi phi di lai. Sau moét
niam hoc & day, sinh vién c6 thé nép don
xin vao mot chuong trinh nghién cttu sinh
thuc su & cac nuéc Chau Au va My. Cac
sinh vién véi két qua hoc tip tot sé duge
cac gido su c6 uy tin 6 dy viét thu gidi
thiéu dén cac nuée khac d€ lam nghién
ctiu sinh. Trung tim thuc su 14 mot cau
ndi cho cac sinh vién c6 kha ning nhung
khoéng ¢ diéu kién tiép cin véi khoa hoc
va gido duc tién tién & nuéc minh. Day
la mét trong nhitng muc dich ctia ICTP
trong viéc thiic ddy su phat trién khoa hoc
& cac nuée dang phat trién.



Cho dén nay, c6 nhiéu nha khoa hoc
clia Viét Nam di dén lam viéc tai ICTP
theo cac chuong trinh ngan hoic dai han,
cht yéu trong cac linh vuc VAt ly va Toan
hoc. Chinh ho da gi6i thiéu va gitp cho
hang chuc sinh vién tré cta Viét Nam
tham gia vio chuong trinh tién nghién
cttu sinh ctia ICTP Nhiéu ngudi trong sb
ho da trudng thanh tit chuong trinh nay
va quay trd lai cong tac tai cac co sé gido
duc va nghién cttu ctia Viét Nam. Cho dén
nay di c6 mot sb luong dang ké sinh vién
Viét Nam t6t nghiép chuong trinh nay.

- Toan hoc: 18 ngudi (tit ndm 1992)

- VAt Iy chit rdn: 24 ngusi (tit nim 1992)

- Vat ly nang lugng cao: 13 ngudi (tit ndm 1994)

- Vat Iy trai dAt: 3 ngudi (tit ndm 2010).

Ngoai ra, ICTP con xét va trao giai
thudng hiang nim dé€ vinh danh cac nha
khoa hoc tré, chll yéu dén tit cac nuéc
dang phat trién, c6 thanh tich xult sic
trong cac linh vuc vat ly va toan hoc. Cac
giai thudng hién cé 1a Gidi thudng ICTP
(trao 14n dAu nidm 1983, danh cho linh
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vue vat ly va toan hoc), Huy chuong Dirac
(trao 14n dAu nim 1985, danh cho linh
vuc vat ly), gidi thuéng ICO/ICTP (trao
lan diu nam 2000, danh cho linh vuc
quang hoc) va Gidi thuéng Ramanujan
(két hop véi Lién doan Toan hoc Québe
t& IMU, trao 14n diu nim 2005, danh
cho linh vuc toan hoc). Nguci Viét Nam
diu tién nhan giai thuéng ICTP 13 cb Lé
Héng VAn (1991) véi cong trinh siu sic
ctia minh vé su dinh ¢8 dugc 4p dung vio
1y thuyét mit cuc tiéu va cac da tap con
Lagrange. Hy vong rang danh sach ngudi
Viét duge ICTP trao ting giai thudng sé
dudc bd sung trong tuong lai.

Nhéan dip ki niém 50 ndm thanh lap
ICTP, ngudi viét bai nay mubn gii 16i chiic
ming dén ICTP vé su thanh cdng va phat
trién. Cam on moi ngudi 6 ICTP di tao
moi diéu kién cho chiing t6i hoc tip trong
nhitng ngdy dau trén dit Y. Nhiing ki
niém vé ICTB vé thanh phd bién Trieste
xinh dep sé dudc chiing t6i nhé mai méi
khi nhéc dén noi nay.

Gia thuyet Kepler da dudc chung
minh mét cach hinh thitc

Hoang Lé Truong (Vién Toan hoc)

Viée mot bai toan di ton tai 400 nim
nay dudc chting minh bang may tinh c6
thé md ra mot ky nguyén méi cho toan
hoc, trong do méy tinh thuc hién cac cong
viée k§ ning dé€ giai phong con ngudi cho
nhitng suy luin siu sac hon.

Bai todn nay la mot cAu hdi quen thude
v6i nhitng ngudi ban hoa qua & khap moi

noi: Xép nhitng qua cam thé nao 1a tbt
nh4t? Nim 1611, nha toan hoc va thién
van hoc nguoi Dic Johannes Kepler cho
rang cach sip xép theo hinh kim tu thap
13 hiéu qua nhét, nhung khéng thé chiing
minh dugc diéu nay.

Suy dién truc gidc ctia Kepler (ma ngay
nay dudc goi 14 gia thuyét Kepler) c6 thé
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phét biéu vé mit toan hoc nhu sau: Cach
thttc xép cac khéi cau cung kich thuéc
trong khong gian theo ki€u hinh kim tu
thap c6 mét d6 chiém khong gian trung
binh 16n nhét trong tt ca cac cach xép.
Mét d6 trung binh ctia kifu xép nay cé
thé tinh chinh xac 1a 7/3v/2. Gia thuyét
nay 13 mét phan ctia vin dé thit 18 trong
danh muc 23 vin dé néi tiéng do Hilbert
néu ra nim 1900. C6 thé xem cudn sach
[4] d€ thdy tAm anh hudng ctia gia thuyét
Kepler trong lich st toan hoc.
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Mot luge dbd trong quyén "Strena Seu de Nive
Sexangula" (1611) ctia Kepler minh hoa cho gia
thuyét Kepler. Ngudn: Internet

GAn déy, Thomas Hales, gido su ctia Dai
hoc Pittsburgh, Pennsylvania, thong bao
da hoan thanh mét nd luc hung trang
nham chiing minh mét cach hinh thitc
suy dién trén ctia Kepler. Ong néi "Vai tbi
da trat duge mét ganh ning khéng 16"
va "T6i bdng nhién cam thiy tré ra mudi
tudi!" Tai sao Hales lai néi nhu vy va thé
nao la mot chiing minh hinh thic?

Nam 1998 Hales 1an diu dua ra chiing
minh suy dién truc gidc clia Kepler 1a
dting. Mic du ¢ v6 han cach dé€ xép cac
khéi ciu, nhung phin 16n ching chi 1a

bién thé ctia vai ngan ciu hinh. Hales
da phén chia cac kha ning sip xép vo
han khéi cAu thanh khoang 2500 cach
sap xép 50 khbi cAu vé mit toan hoc, roi
sau d6 dung may tinh d€ kiém tra mat
d6 tit ca cac cach sdp xép nay. Tuy nhién
dy 1a mot chting minh khiing khiép day
250 trang cung véi 3 gigabytes phidn mém
tinh toan ma 12 nha phan bién da phai
mét t6i 4 nam dé kiém tra. Cudi cung tap
chi Annals of Mathematics ciing céng bb
bai bao ctia Hales ndm 2005 keém theo
mot thong bao 1a cac phan bién khong thé
kiém tra chitng minh ctia Hales c6 ding
hay khong. Mét tién 1é chua ting cé! Nha
toan hoc Gabor Fejes Toth phat biéu rang
chi ¢ thé khang dinh "chic chin 99 phan
tram" ching minh 13 diing do khong thé
ki€m chitng dudc phin tinh toan clia may
tinh. Nhiéu nha toan hoc khong thda mén
v6i chltng minh nay ctia Hales.

Johannes Kepler (27/12/1571-15/11/1630).
Nguén: Internet

Vi vay, ti nim 2003, Hales bit diu
chuong trinh Flyspeck (dua theo cac chix
d4u FPK clia cAu “Formal Proof of Ke-
pler”), mét nd lyuc nham xac minh chiing
minh cta minh la ding thong qua mot
su ki€m chiing hinh thic. Diéu nay cé
nghia 1a may tinh sé kiém tra cac suy luan
logic hinh thic trong chitng minh c6 gi
sai kh6ng. Nhom nghién citu cia Hales da



phéat trién hai phdn mém tro gitp chiing
minh hinh thic c6 tén goi la Isabelle va
HOL Light. Ca hai phdn mém nay déu
duge xdy dung dua trén mét phan 16i
logic da dugc kiém tra k§ ludng 1a khong
c6 bat ky 151 ndo. Chung dua ra mot nén
tang cho phep may tinh c6 thé kiém tra
b4t cit chudi ménh dé logic nao nhim
xem chung c6 dung khong. C6 mot diéu
tht vi 1a ngoai cac kiém chiing doc lap
hai phdn mém trén, nhém ctia Hales ciing
duing chinh hai phan mém nay dé€ tu kiém
tra xem chiing c6 16i khong.

Thomas Callister Hales. Nguon: Internet

Phin diu tién cta chuong trinh Fly-
speck 14 phén loai tit cd d6 thi thuin
héa (tame graphs) trong phin mém Is-
abelle dugc thuc hién bdi Bauer va Nip-
kow. Phan nay liét ké clu tric t6 hop
ctia cdc phan vi du tiém ning cho gia
thiét Kepler. binh 1y phén loai ctia ho
da dugc dich tuong (ng sang phin mém
HOL Light. Phin tht hai ctia du 4n kiém
tra tinh ding din cla tit ca cac bit ding
phi tuyén trong HOL dua trén luin an
ctia Solovyev ndm 2012. Viéc xac minh
tinh diing d4n clia tit ca cac bat dang phi
tuyén trong HOL st dung thudt toan dam
mAay Azure ciia Microsoft trong 5000 gid.
Hau nhu tit cd céc tinh toan dudc thuc
hién song song v6i 32 16i, do d6 thoi gian
thuc su la khoang 5000/32 = 156,25
gid. Phin cubi clng ctia du 4n 1a chting
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minh gid thiét Kepler trong HOL Light.
Viéc x4c minh tinh ding din cla tt ca
cac chudi logic 6 miic d6 vi md trong
chting minh gia thiét Kepler bing phan
mém HOL Light dudc thuc hién bdi nhém
nghién cttu Viét Nam trong 6 nam. Nhom
nay gom Triéu Thi Diép, Dang Tht bat,
Vu Khic Ky, Vuong Anh Quyén, Nguyén
TAt Thang, Tran Nam Trung, Hoang Lé
Trudng, Nguyén Quang Trudng,... [3].
Trong thdi gian d6 6ng Hales d4 nhiéu 1n
dén Vién Toan hoc t8 chiic cac bai gidng
va hoi thdo vé chuong trinh Flyspeck.

Vao ngay Chu nhat 10 thang 8, ngay
truée thém Dai hdi Toan hoc Qubc té
(ICM) 2014, chuong trinh Flyspeck thong
bao ho da chuyén dudc chting minh toan
hoc clia Hales sang dang mdy tinh va
kiém chitng dugc rang né thuc su chinh
xac [3]. Tin nay lap tic gdy chn déng
trong cong ddng toan hoc. Nhiéu t& bao
trén thé giéi va Ban tin cta ICM 2014 da
ddng loat dua tin vé su kién nay.

"Cong nghé nay loai b6 cac nha phan
bién khéi qua trinh kiém tra chiing
minh”, Hales néi. "Y kién ctia ho vé tinh
chinh xac ciia mot chitng minh khong con
12 vin dé". "6 13 modt nd luc to 16n",
Alan Bundy ctia Dai hoc Edinburgh Anh,
ngu01 khong tham g1a vao cong viéc nay
néi. Ong noi thém rang ong hy vong su
thanh céng cta chuong trinh Flyspeck sé
khich 1é cic nha toan hoc khac bit dau st
dung cac phan mém hé tr¢ chitng minh.
"Mot nha toan hoc néi tiéng thé gisi da st
dung phép chiing minh dinh ly mét cach
tu dong. Mot su kién xa hoi nhu vay rét
quan trong", 6ng noi. "Day la mot truong
hop nghién citu c6 thé bit dau tré thanh
tiéu chudn."

Ly tudng nhat, phadn mém hé trg sé lam
viéc phia sau trong khi cac nha toan hoc
c6 thé don tdm sitc cho nhiing ¥ tudng
md&i. Phan mém di c6 thé tu ching minh
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mot s6 ménh dé co ban, nhung né cin
phai dé dang st dung hon. "Ching ta
can biét cach khai thac phép ching minh
dé nhan dudc mét bitc tranh 16n", Bundy
néi. "Viée xem xét moi tht 6 tAng vi méo
vuot qua kha ning cta chung ta. La con
ngudi ching ta khong thé hip thu qua
nhiéu."

Cling cin ndi thém ring phuong phap
nghién cltu cta Hales da gitip 6ng giai
quyét dugde Bai toan t6 ong tir thé ky tht
ba truéc Cong nguyén. Bai toan nay noi
rang viéc chia mét mién phing thanh cac
phan c6 dién tich bing nhau sé c6 téng
chu vi nhé nhét khi chia thanh cac luc
gi4c déu theo kiéu t6 ong.

Ngoai ra, phuong phap cua Hales con
c6 thé c6 tng dung trong viéc truyén tin

hiéu trong cong nghe thong tin. Thong
thuong, ngu’01 ta muon cung mot lic gui
di cang nhiéu tin hiéu cang tbt. Tuy nhién
truyén qua nhiéu tin hiéu cing moét lic
sé gay ra nhiéu. Hales cho rang “VAn dé &
dy 12 mat do tin hiéu nhu thé ndo 13 tbt
nhit”. Cau héi nay ciing gibng nhu bai
toan xép khéi ciu trong toan hoc.

D6i v6i Hales, 6ng sdn sang dé tiép
bude. "Téi ¢6 mét cai hop tran diy nhiing
y tuéng ma toi phai dit sang mot bén khi
lam viéc v6i phép chting minh hinh thtc
nay ong noi. "Chung ta hay hy vong
rang chuong trinh tiép theo khong mat
t6i 20 ndm!"

Tai liéu tham khao
[1] Jacob Aron, Proof confirmed of 400-year-old
fruit-stacking problem. New Scientist 12.8.2014.

[2] Frank Morgan, Kepler’s Conjecture and Hales’s
Proof. Notices of the AMS 52(1) (2005), 44-47.

[3] Flysspeck, Annoucement of completion,
https://code.google.com/p/flyspeck /wiki/  An-
nouncingCompletion

[4] George Szpiro, Kepler’s Conjecture: How some
of the greatest minds in history helped solve one
of the oldest math problems in the world. Wiley &
Sons, 2003.

(Tong hop)

Twn tic hot vién va hoat dong toan hoc

LTS: P& tdng cuong su hiéu biét ldn nhau trong cdng dong cdc nha todn hoc Viét Nam,
Toa soan mong nhdn dudc nhiéu théng tin tit cdc héi vien HTHVN vé chinh bdn thdn, co

quan hodc déng nghiép ctia minh.

Gap mit diu xuin va Du xuin At Mui
2015. Budi gip mit ddu xuin va du xuin
nim nay dudc t§ chitc vao ngay thtt Bay
7/3/2015 (tlic ngay 17 thang Giéng ndm
At Mii). Cac hdi vién da c6 budi gip g6

tai Hoi truong Lé Van Thiém ctia Trudng
dai hoc Khoa hoc Tu nhién, PHQG Ha
Noi, dé nghe thong tin vé mot sb6 hoat
dbng ctia HOi Toan hoc trong ndm 2014,
chting kién 1& trao giai thudng L& Vin



Thiém cho 5 c4 nhin xult sic 13 gido
vién, hoc sinh trung hoc phé thong trong
nim 2014. Budi gip mit c6 su tham gia
clia trén 180 héi vién nhiéu thé hé cac
nha toan hoc, ttt nhitng nha toan hoc lao
thanh, cac hoi vién ky cuu, cac cuu cha
tich va lanh dao hoi qua cac thoi ky cung
nhiéu nha toan hoc tré.

Cubc du xuan dudc t6 chic sau d6 téi
Khu di tich Cén Son - Kiép Bac, mét trong
nhiing quén thé di tich qué)c gia dac biét
quan trong cta Viét Nam. Quin thé di
tich nay thudc dia ban huyén Chi Linh,
tinh Hai Duong, bao gdm cac di tich lich
st gin lién véi cac vi anh hung dan toc
Tran Hung Dao, Nguyén Trii va nhiéu
danh nhan vin hod nhu Trin Nguyén
Pén, Phap Loa, Huyén Quang. . .

Giai thudng Lé Van Thiém nam 2014 da
dugc trao trong budi gip mit ddu xuin
ctia Hoi Toan hoc Viét Nam tai Ha NOoi.
Danh sach cac giao vién va hoc sinh nhan
giai bao goém:

1. C6 gido Nguyén Ngoc Xudn, trudng
THPT chuyén Hoang Van Thu, Hoa Binh.
Sinh nim 1981, c6 gido Nguyén Ngoc
Xuan da tham gia day Toan hon 11 nam,
trong d6 c6 10 ndm day chuyén Toan.
Mac du cong tac 8 mot khu vue gip
nhiéu khé khin, ¢6 di ba lan phu trach
déi tuyén thi HSG Qudc gia va di c¢6 11
hoc sinh doat giai. C6 gido Nguyén Ngoc
Xudn ciing di cé nhiéu bai viét, chuyén
dé cho cac héi thdo vé giang day phd
thong.

2. Vuong Nguyén Thily Duong, hoc sinh
truong THPT chuyén Lé Quy Don, Da
Ning vé6i thanh tich doat huy chuong
vang ky thi Olympic 30/4 toan mién
Nam, giai ba HSG Toan qubc gia (2013),
gidi nhit HSG Toan qubc gia (2014) va
huy chuong bac Olympic Toan quéc té
(2014).
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3. Nguyén Thé Hoan, hoc sinh trudng
THPT chuyén KHTN, DHQG Ha No6i. Em
Nguyén Thé Hoan di doat giai nhi HSG
Toan qubc gia (2014), huy chuong vang
Olympic Toan qubc té (2014).

4. Tran Hé)ng Quén, hoc sinh trudng
THPT chuyén Thai Binh véi thanh tich
doat giai ba HSG quéc gia (2013), giai
nhi HSG qudc gia (2014) va huy chuong
vang Olympic Toan qubc té (2014).

5. Vo Quang Hung, hoc sinh truéng THPT
chuyén Nguyén Binh Khiém, Quang Nam.
V6 Quang Hung da doat gidi nhi ky thi
Olympic Toan Ha N6i mé rong (2013),
huy chuong bac Olympic Toan duyén hai
ddng bing Bic Bo va giai nht ky thi HSG
Qubc gia 2014.

TOAN HOC VIET NAM

Gido vién va hoc sinh nhén giai chup anh chung
véi cac thé hé chi tich Hoi. Ngudn: Ha Huy Khodi

Chuong trinh nghién cttu tng dung
Toan trong kinh té, tai chinh - ngan
hang. Ngay 29/10/2014, Vién NCCC vé
Toan (VIASM) va Ngan hang Dau tu va
Phat trién Viét Nam (BIDV) da ky thda
thuan hgp tac theo do BIDV sé tai trg
dé xay dung va phat trién Chuong trinh
nghién cttu ing dung Toan trong kinh té,
tai chinh - ngan hang. Ngay 12/1/2015,
VIASM va BIDV di céng b quyét dinh
thanh 1dp Trung tdm Nghién cltu Ung
dung todn trong linh vuc kinh té, tai
chinh-ngdn hang (FMathLab) dé trién
khai hgp tac néu trén.
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Tin budn g6p rat 16n cho su hop tac toan hoc Phép-
Gido su Nguyén Thanh VAn (1943 - Viét, c}éc bi,ét la trong nhiing I}Qm 90 C1:1a
2015) qua ddi ngay 26/1/2015, tai qué thé ky trudc, nhitng nam }(ho kha“}n cua
nha Tra Vinh. Nhitng ngudi lam toén, djc ~ 10an hoc Viét Nam khi Xa‘héi bat dau
biét 1a vé giai tich phiic, 4 Viét Nam hiu ~ chuyén sang “kinh te thi truong”.

nhu ai ciing biét dén Nguyén Thanh VAn. i i
Ong ndi 1én nhu mdt ngdi sao tlt rat sém,  Pinh chinh

khi méi khoang 25 tubi. Nhan chic gido Trong S6 4 Tip 18 (thang 12/2014)
st 6 Dai hoc Toulouse, Cong hoa Phap,  Théng tin Toan hoc da dang danh sach
khi chua dy 30 tudi, va 12 ngudi cb cdbng  cac gido su - phé gido su méi dudce théng
16n d€ xay dung nén Khoa Toan hing  qua. Chung t6i xin dinh chinh chuyén
manh ctia Dai hoc Toulouse hém nay. Ong  nganh cia TS. Lé Van Hién va TS. Tran
cung véi E Pham sang 1ap chuong trinh ~ DPinh Ké, Dai hoc Su pham Ha Noi, 1a
ForMathVietnam. Chuong trinh da dong  Phuong trinh vi phan va tich phéan.

Muc Tin titc hoi vién va hoat déng todn hoc sb ndy dugc thuc hién véi su cong tdc clia
GS. TSKH. Ha Huy Khodi (Pai hoc Thang Long).

Danh sach ung h6 quy Lé Van Thiém
(Tiép theo ky trudc)

193 Nguyén Tién Thanh Purdue University 400.000
194 Tran Nam Diing Truong dai hoc KHTN, 1.900.000
DHQG Tp. H6 Chi Minh
195 Lé Quang Nim Vién Toan hoc 1.000.000
196 BO Mén Toan Dai hoc Dién Luc Ha No6i 3.000.000
197 Pham Van Thuén TT Hexagon Education 3.000.000
198 Nguyén Diang Hop Vién Toan hoc 600.000
199 Lé Qubc Han Dai hoc Vinh 1.000.000
200 Chuong trinh Qua tdng tuong lai 10.000.000
201 Mobt nha hao tim 1.000.000.000

(dé nghi khong ghi tén)

Thong tin luan an

Danh sach cac nghién citu sinh d4 bdo vé thanh c6ng luin 4n tién s§ nganh Toan va Ly
luén va Phuong phap day hoc moén Toan tai Dai hoc Su pham Ha No6i tit nam 2010:

1. Vi1 Trong Ludng ctia nghiém bai todn bién ban ddu dbi véi hé hyper-
CN: Phuong trinh vi phan va tich phin bolic trong tru véi ddy chita diém lLii
Tén lun an: Su ton tai duy nhdt va tinh chinh qui CBHD: PGS. TSKH. Nguyén Manh Hung

Ngay bao vé: 2010



2. Nguyén Thanh Anh

CN: Pai s6 va Ii thuyét sb

Tén luén an: Bai todn bién ban dau dbi véi phuong
trinh Parabolic trong mién tru véi ddy khéng tron
CBHD: PGS. TSKH. Nguyén Manh Hung

Ngay béo vé: 27/3/2010

3. Trdn Hué Minh

CN: Hinh hoc va topd

Tén luan an: Mot sb tinh chdt hinh hoc ctia cdc mién
khong bi chdn trong da tap phtic

CBHD: GS. TSKH. D4 Diic Thai

Ngay bao vé: 20/4/2010

4. Nguyén Tién Manh

CN: Dai s6 va i thuyét sb

Tén luan an: V@ boi tron ctia médun da phdn bdc
CBHD: PGS. TS. Duong Qubc Viét

Ngay bao vé: 18/5/2010

5. Nguyén Thi Kim Son

CN: Phuong trinh vi phén va tich phan

Tén ludn an: Bdi todn bién ban ddu thit hai dbi véi
hé Schrodinger trong hinh tru véi ddy khong tron
CBHD: PGS. TSKH. Nguyén Manh Hung - TS. Tran
Xuan Tiép

Ngay bao vé: 26/6/2010

6. Hoang Ngoc Anh

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén luin an: St dung da phuong tién trong moén
phuong phdp day hoc Todn & trudng Pai hoc Su
pham

CBHD: PGS. TS. Bui Van Nghi - PGS. TS. Dao Thai
Lai

Ngay béo vé: 31/7/2010

7. Ninh Van Thu

CN: Hinh hoc va topo

Tén luan 4n: Pa tap phitc véi nhdm cdc tu ddng cdu
khong compact

CBHD: GS. TSKH. D4 Diic Thai

Ngay bao vé: 14/8/2010

8. Lé Van Hién

CN: Phuong trinh vi phan va tich phan

Tén luan an: Tinh 6n dinh ciia mot s6 16p hé phuong
trinh vi phdn va diéu khién

CBHD: GS. TSKH. Vi1 Ngoc Phat - TS. Trinh Tuén
Anh

Ngay bao vé: 21/8/2010

9. Lé Xuan Trudng

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén ludn an: Hoat dong hod ngudi hoc trong qud
trinh day hoc mén phuong phdp day hoc todn cho
hé dao tao gido vién trung hoc ca sé
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CBHD: PGS. TS. Vuong Duong Minh
Ngay bao vé: 11/9/2010

10. Ta Hitu Hiéu

CN: LL&PPDH b6 mon Toan

Tén luan 4n: Day hoc mén Thbng ké todn hoc theo
huéng vdn dung trong nghién citu khoa hoc cho sinh
vién cdc trudng Pai hoc Thé duc Thé thao

CBHD: PGS. TS. Vit Qubc Chung - TS. Nguyén Hic
Hai

Ngay bao vé: 22/10/2010

11. Chu C&m Tho

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén luan an: Van dung phuong phdp kich thich tu
duy ctia hoc sinh trong day hoc mén Todn & truong
trung hoc phé théng

CBHD: PGS. TS. Bi Vin Nghi

Ngay béo vé: 09/11/2010

12. Truong Thi Hong Thanh

CN: Pai s6 va Ii thuyét s6

Tén luén an: Béi va tinh Cohen - Macaulay ctia mét
vai I6p vanh nd va béi trén

CBHD: PGS. TS. Duong Qubc Viét

Ngay bao vé: 21/5/2011

13. Pham Dtic Thoan

CN: Hinh hoc va topd

Tén luén an: Vé quan hé s6 khuyét va su phu thudc
dai s ctia dnh xa phdn hinh

CBHD: GS. TSKH. D4 Dtic Thai

Ngay bao vé: 30/7/2011

14. bang Dinh Hanh

CN: Dai s6 va li thuyét sb

Tén luin an: Phdn 16p dbi dong diéu cdc Ann-ham
tir va cdc Ann-pham tru bén

CBHD: PGS. TS. Nguyén Tién Quang

Ngay bao vé: 2011

15. Nguyén Thi Thao

CN: Hinh hoc va Tép6

Tén ludn an: Ki di tai v6 han ctia dnh xa da thitc
thuc va bat ddng thitc Lojasiewicz suy rong

CBHD: PGS. TSKH. Ha Huy Vui - GS. TSKH. Pier-
rette Cassou - Nogues

Ngay bao vé: 17/3/2012

16. Phung Kim Chtic

CN: Phuong trinh vi phan va Tich phin

Tén luan an: Bdi todn bién ban ddu thit hai dbi véi
hé Hyperbolic manh trong mién tru vd han véi ddy
khong tron

CBHD: GS. TSKH. Nguyén Manh Hung

Ngay béo vé: 06/4/2012
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17. Nguyén Vin Diing

CN: LL&PPDH b mén Toan

Tén ludn an: Day hoc Pai sb cao cdp & cdc truong Su
pham theo huéng gdn véi chuong trinh mén Todn &
trudng phd théng

CBHD:

Ngay béo vé: 15/8/2012

18. Pham Hoang Ha

CN: Hinh hoc va topd

Tén luan an: Vdn dé duy nhdt ctia dnh xa phdn hinh
vao khong gian xa dnh va tinh ré nhdnh ctia dnh xa
Gauss ctia mdt cuc tiéu ddy

CBHD: GS. TSKH. D4 Ditc Théi - GS. TSKH. Gerd
Eberhard Dethloff

Ngay bao vé: 03/05/2013

19. Bui Khanh Trinh

CN: Hinh hoc va topd

Tén lun an: Mot s6 dinh ly duy nhdt cho ho cdc dnh
xa phdn hinh vao khéng gian xa dnh phiic

CBHD: GS. TSKH. D4 Diic Thai

Ngay bao vé: 18/5/2013

20. Hoang Cong Kién

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén luan an: Vdn dung day hoc hop tdc trong mén
Todn & Tiéu hoc

CBHD: PGS. TS. Vii Quc Chung

Ngay bao vé: 2013

21. b8 Thi Phuong Thao

CN: LL&PPDH b mén Toan

Tén ludn an: Phdt trién ki ndng tu hoc todn cho sinh
vién cdc trudng dai hoc dao tao gido vién Tiéu hoc
CBHD: PGS. TS. Vii Qubc Chung - TS. Lé TuAn Anh
Ngay bao vé: 2013

22. L& Van Hiéu

CN: Phuong trinh vi phan va tich phin

Tén luan an: Ddng diéu tiém cdn nghiém ciia mét sb
16p phuong trinh parabolic c6 tré

CBHD: TS. Cung Thé Anh - PGS. TS. Nguyén Thiéu
Huy

Ngay bao vé: 24/5/2013

23. Bach Phuong Vinh

CN: LL&PPDH b6 moén Toan

Tén ludn an: Rén luyén hoat ddng phdn tich va tong
hop cho hoc sinh trong day hoc gidi bai tdp hinh hoc
phdng & 16p 9 trung hoc co sé

CBHD: PGS. TS. Vuong Duong Minh

Ngay bao vé: 28/5/2013

24. B4 Thi Trinh

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén ludn an: Phdt trién ndng luc day hoc Todn cho
sinh vién cdc truong su pham

CBHD: GS. TS. Bui Van Nghi

Ngay béo vé: 30/5/2013

25. Dao Vin Duong

CN: Phuong trinh vi phén va Tich phin

Tén ludn an: Todn tif tich phdn va cd s6 song nho
trén mot sb khong gian ham

CBHD: GS. TSKH. Nguyén Minh Chuong

Ngay bao vé: 11/6/2013

26. Nguyén Tién Trung

CN: LL&PPDH b6 mon Toan

Tén lun an: Thiét ké tinh hubng day hoc hinh hoc
& trudng THPT theo hudng gitip hoc sinh kién tao
tri thit

CBHD:

Ngay bao vé: 24/7/2013

27. Jab VONGTHAVY

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén luén &n: Vdn dung mét sb phuong phdp day hoc
nhdm tich cuc héa hoat déng hoc tdp ctia sinh vién
trong day hoc gidi tich & trudng Cao ddng Su pham
nuéc CHDCND Lao

CBHD:

Ngay bao vé: 22/7/2014

28. b6 Tung

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén ludn an: Hinh thanh ky ndng tu duy cho hoc
sinh I6p 4, 6p 5 théng qua day hoc gidi todn
CBHD: PGS. TS. Vit Qubc Chung

Ngay bao vé: 03/9/2014

29. Nguyén Xuén Hong

CN: Toan gidi tich

Tén luan 4n: Ham q- diéu hoa duéi, ham q- da diéu
hoa duéi yéu va dp dung

CBHD: GS. TSKH. L& M4u Hai - GS. TSKH. Nguyén
Quang Diéu

Ngay bao vé: 2014

30. Nguyén Thi Duyén

CN: LL&PPDH b6 mén Toan

Tén luan an: Nghién cifu bai hoc cua gido vién tdp
trung vao khdm phd todn ctia hoc sinh trong day
hoc mén todn & trudng trung hoc phd thong
CBHD: GS. TS. Blii Van Nghi - PGS. TS. Tran Vui
Ngay bao vé: 21/11/2014



Tin todn hoc thé gidi
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Nguon: Internet.

Mathematical Reviews ky niém 75 ndm
ra sb dau tién. N3m 1940 Hoi Toan hoc
My da thanh 1ap Mathematical Reviews
v6i téng bién tAp dau tién 13 Otto Neuge-
bauer. K& tit 46, Mathematical Reviews da
trd thanh mot phan quan trong ctia Hoi
Toan hoc M§ ciing nhu céng ddng toan
hoc qubc té. Sb dau tién duge xudt ban
chi ¢6 32 trang va 176 bai viét. Ngay nay,
MathSciNet (phién ban dién t) cb m6t
co s6 dit liéu gom 3 triéu tai liéu véi gan
9 triéu trich din va mot cong dong gan
17.000 nha toan hoc tham gia viét.

"Breakout Graduate Fellowships" la tén
mét qui hoc béng méi dude thanh lap
bdi cdc nha toan hoc Simon Donald-
son, Maxim Kontsevich, Jacob Lurie, Ter-
ence Tao va Richard Taylor. La chti nhin
cta cac giai thudng "Mathematics Break-
through Prize" (Giai thudng Dot pha Toan
hoc) nim 2014, mdi nha toan hoc di
ting cho Lién doan Toan hoc Thé gi6i
100.000 d6 la d€ thanh 14p quy hoc béng
cho nhitng sinh vién cao hoc toan 6 tai
cac nudc dang phat trién. Thong tin thém
xem tai www.mathunion.org/cdc/about-
cdc/news-and-events/

Cac nha toan hoc My John E Nash Jr. va
Louis Nirenberg cung chia giai thudng
Abel nam nay. Ca hai 6ng dudc trao giai
cho nhitng déng gdép néi bat va co anh
hudng siu xa trong ly thuyét phuong
trinh dao ham riéng phi tuyén va nhiing
ung dung trong giai tich hinh hoc.
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John E Nash Jr. nim nay 86 tudi
va tung danh ca su nghiép tai Dai
hoc Princeton va Vién Céng nghé Mas-
sachusetts (MIT). Louis Nirenberg nam
nay 90 tudi va ting lam viéc tai Vién
cac khoa hoc vé& Toan Courant, Dai hoc
New York. Méc du ca hai nha toan hoc
khong chinh thitc hgp tac trong bai bao
nao, trong nhitng ndm 1950 ho da c6 anh
hudng 16n 14n nhau. Hién nay, nhiing két
qua cta hai 6ng dang duge ap dung manh
mé hon bao gid hét.

John E Nash Jr. va Louis Nirenberg
Nguon: Internet.

Giai thuéng Wolf cho Toan hoc 1a mot
giai thudng quan trong khac trong coéng
dbng toan hoc ciing vita coéng bb chi
nhén cda giai thuéng nam 2015 la gido
su James G. Arthur ctia Dai hoc Toronto,
Canada. Arthur dudc trao giai cho nhiing
cong trinh d6 s6 vé cong thitc vét va
nhiing d6ng gép co ban cho 1y thuyét biéu
dién automophic ctia nhém reductive.
Mot s6 giai thudng nim 2015 ctia Hoi
Toan hoc My bao gbm:

1. Giai thudng Steele muc Thanh tuu tron
doi: Victor Kac (Vién Cong nghé Mas-
sachusetts - MIT) cho nhiing dong gop
d6t pha ctia 6ng cho Iy thuyét Lie va tng
dung trong toan hoc va vat ly.

2. Giai thudng Steele muc Trinh bay toan
hoc: Robert Lazarsfeld (Pai hoc Stony
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Brook) cho quyén sach "Positivity in Al-
gebraic Geometry I and II", xuat ban nim
2004.

3. Giai thudng Steele muc Céng hién cho
nghién ctu: Rostislav Grigorchuk (bai
hoc Texas A&M) cho bai bao "Degrees
of growth of finitely generated groups
and the theory of invariant means". Bai
béo nay diu tién dudc ding bing tiéng
Nga ndm 1984 & t0 Izvestiya Akademii
Nauk SSSR. Seriya Matematicheskaya,
mot nam sau dudc dich sang tiéng Anh.
Bai bao la m6t buée ngoat dic biét trong
su phat trién cta ly thuyét nhém hinh
hoc, mét linh vue dang phat trién nhanh.
4. Giai thudng Satter: Hee Oh (Dai hoc
Yale, My) cho nhiing nghlen cliu vé dong
luc caa khong gian thuan nhit, nhém con
roi rac cia nhoém Lie va ing dung vao ly
thuyét sb.

Thong tin hot nghi

Cac hoat dong cia Chuong trinh “Toan
Tai chinh, Xac sut théng ké va Ung
dung nim 2015” sé dién ra trong thoi
gian tit thang 4 dén thang 7/2015 tai
Vién Nghién ctiu cao cip vé Toan. Dy
la chuong trinh v6i muc dich nang cao
nang luc nghién ctu ly thuyét va kha
nang ap dung 1y thuyét xac suit vio viéc
giai quyet cac bai toan khoa hoc, ky thuat,
kinh té, y hoc va moi trudng & Viét Nam.
Mot loat cac bai gidng, trudng hé va hoi
nghi lién quan t6i cac linh vuc nay sé
dugce t6 chtic v6i nhiéu bai giang cla
chuyén gia dén tir cac trudng dai hoc 6
Paris va Toulouse (Cong hoa Phap).

5. Gidi thudng Cole cho Dai sb: Peter
Scholze (Pai hoc Bonn, CHLB Dtic) cho
cac két qua vé cac khong gian perfec-
toid, ddn dén 15i gidi cho mét trudng hop
dic biét quan trong clia gid thuyét don
dao c6 trong (Weight-monodromy con-
jecture) ctia P Deligne.

6. Giai thudng Birkhoff: Emmanuel Can-
des (Pai hoc Stanford, My) trong linh vuc
toan ung dung. Cac cong trinh ctua ong
vé compressed sensmg (l4y miu nén) da
cach mang héa x@ ly tin hiéu va nhén
dang hinh anh y té. Giai thudng ciing
dugc trao do nhitng déng gép cia Candeés
trong giai tich diéu hoa tinh toan, théng
ké va tinh toan khoa hoc.

7. Giai thuéng Whiteman: Umberto Bot-
tazzini (Pai hoc Milan, Y), da dudc trao
giai thudng cho nhiing c6ng trinh vé lich
st toan hoc, trong d6 ndi bat 14 vé su xuAt
hién ctia toan hoc hién dai 6 Y va vé giai
tich thé ky 19 va 20.

Ho6i thao hang nam caa Vién Nghién
citu cao cap vé Toan nim nay sé dudc
t6 chitc trong hai ngay 22 - 23/8 tai Vién.
Danh sach cac nha toan hoc nhan 16i moi
doc bao céo tai hoi nghi gom:

e Henri Berestycki - CNRS / EHESS, Phap
e Cédric Villani - Vién Henri Poincaré
(UPMC/CNRS), Phép

e Francois Loeser - Dai hoc Pierre and
Marie Curie, Phap

e Jun-Muk Hwang - Vién Nghién ctu cao
cip Han Quéc (KIAS)

e Marc Levine - DH Duisburg-Essen, Dtic.
Mot s6 hoi nghi khac trong nim 2015.
- 23-25/4: Hoi thao Toi uu va Tinh toan
khoa hoc 14n thi 13 tai Ba Vi, Ha Noi.
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- 8 - 19/6: Trudng hé vé “Non-smooth - 20 - 28/7: Trudng hé va Hoi thio vé

mechanics” tai Vién NCCC vé Toan. “Mathematical tools: Theory and Prac-
tice” tai Vién NCCC vé Toan.

Thong bao

GIAI THUGNG KHOA HOC VIEN TOAN HOC 2015
Vién Toan hoc, Vién Han lam Khoa hoc va Cong nghé Viét Nam, mdi cac nha toan
hoc tré trong nudc diang ky giai thudng Vién Toan hoc 2015.

Nhim c8 vii va khuyén khich tinh thin nghién cttu khoa hoc trong cac nha khoa hoc
tré, nam 1982, Vién Toan hoc 14p ra Gidi thudng "Cong trinh nghién cttu khoa hoc cta
can bd tré" (khong qua 35 tudi), sau nay ddi tén 1a "Gidi thudng khoa hoc cho can bd
tré", va hién nay la "Giai thuéng Khoa hoc Vién Toan hoc", va dudc trao hai nim mot
14n vao nhitng nim 18.

Quy ché giai thuéng Vién Toan

1. Giai thudng Khoa hoc Vién Toan hoc 1a gidi thudng danh cho nhitng ngusi
- ¢6 thanh tich dic biét xuét sic trong nghién cttu toan hoc,
- tudi doi khong qué 40, va
- hién dang lam viéc tai Viét Nam.

Giai thudng dudc xét va céng bd hai nim maét 14n. Ngusi nhén Gidi thudng sé dudce
trao moét Giay chiing nhéan va 10.000.000 VND.

D& duoc xét cho Gidi thudng Khoa hoc Vién Toan hoc 2015, @ng vién cin c6 nim
sinh tit 1975 trd vé sau. Cac ca nhan da tiing dudc xét vao cac nam truée nhung chua
dudc trao gidi ciing c6 thé ding ky tham gia.

2. Ho so ding ky xét thudng gdm

- Ly lich khoa hoc,

- Danh muc céng trinh nghién citu toan hoc da c6ng bé,

- Ban sao ctia mot sb cong trinh tiéu biéu (khéng qua 5).

- Mot ban gidi thiéu thanh tich nghién cttu khoa hoc ctia ngudi dang ky, do don
vi cOng tac cta Gng vién viét (o chit ky va dong dau).

Hb so ding ky Giai thudng xin giti vé dia chi sau bang e-mail va buu dién truéc ngay
30/9/2015:

GS. TSKH. Nguyén Minh Tri (triminh@math.ac.vn)

Thu ky Hoi déng Khoa hoc Vién Toan hoc, Vién Toan hoc, VHLKHCNVN, 18
Hoang Quoc Viét, 10307 Cau Giady, Ha Noi.
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Danh cho cac ban tre

LTS: "Danh cho cdc ban tré" la muc danh cho Sinh vién, Hoc sinh va tdt cd cdc ban tré yéu Todn.
Toa soan mong nhdn dugc cdc bai viet hodc bai dich ¢6 gid tri cho chuyén muc.

PINH LY TURAN
(i tiép theo va hét)

Tran Minh Hién (Trudng THPT chuyén Quang Trung, Binh Phuéc)

4. AP DUNG Y CHUNG MINH CUA DINH LY
TURAN

Ngoai viéc 4p dung truc tiép két qua clia
Turan thi chttng minh dinh ly Turan cling la
diéu can phai hoc tip. D& dém sb canh trong
dd thi G, ta phan hoach tdp dinh V(G) =
AU B, A B. Sau d¢,

e dém sb canh trong A,

e dém sb canh trong B,

e dém sb canh nbi tir A vao B.
Hay lam tudng minh cac y tudng do trong cac
bai tdp dudi day. Luu y la trong cac bai toan
phin nay, t6i chi néu phac thio con dudng
di, 1y do 1am nhu véy gibng nhu nhiing gi da
phén tich & trén.

Bai toan 9. Néu G la mét db thi don ¢d n
dinh va G khéng chita tit gidc nao. Chiing
minh rang so canh ctia G khéng vugt qud

in (1 + V4n — 3).

Gidi. Ta ky hiéu tip cac dinh cla Gla V =
{v1,v9,...,0,}.

e V6i mbi dinh v; € V thi sb cip dinh
(z,y) ké véi v; (tlic 12 2,y cling ké
véi v;) 1a Cﬁ(vi) (Vi chiing ta ¢6 d(v;)
dinh ké véi v;, sb cdp dinh ké bang véi
sb cdch chon 2 dinh tity y trong tdp
d(v;) dinh).

e V6i hai dinh v; # v; thi cac tip cap
dinh cling ké véi v; va tip cac cip
dinh cting ké v6i v; 1a khac nhau.
(Gid st (a,b) la mot cdp dinh ké
chung vdi cd v; va vj. Khi do ta co ti
gidc abv;v;, mdu thudn).

e Tu day, ta c6 danh gia
n
Z Cg(vi < 0721
=1
(Vi cdc cdp dinh dbi mét khdc nhau,

theo y trén).
e Ta c6 danh gia

Cr 2 Y Ciwy
i=1

1 - d(vz)(d(vl) — 1)
2 Zl 2

I , 1 —
5;(1 (vi) — §;d(vi)

1(Cm, d(v)”  1¢
- — 1 ) S LA A— .
=3 n 2;%’1)
1 5 1 e?
Do dé
2 5 n(n —1) n
ﬁ@ —BST$€S1(1+\/4'R—3)

O

Bai toan 10 (My 1995). Mot db thi G gom
¢6 n dinh va k canh, G khéng chita K. Chiing
minh rdng chiing ta cé thé chon ra mét dinh
trong G, sao cho khi loai bé dinh d§ ciing nhu
tdt cd cdc dinh ké né (ciing nhu cdc canh vdi
{t nhdt 1 ddu muit trong tdp cdc dinh nay) , ta
dugc db thi con G’ va trong G’ ¢6 nhiéu nhdt

k (1 — 41;) canh.
n

Gidi. Ta thuc hién tit ca n cach x6a di mét
dinh va cling nhu cac canh ké né.



Xét mot canh xy trong G, canh nay sé€ bi
x6a khéi db thi G néu roi vio mét trong cac
tinh hubng sau

e Néu ta x6a bd di dinh z (cung cac
dinh ké z);
e Néu ta xéa bé di dinh y (cung céac
dinh ké );
e Néu ta x6a bd di mot dinh 2, sao cho
2 ké véi x (cling nhu cac dinh ké 2);
e Néu ta x6a b di mét dinh ¢, sao cho
t ké v6i y (cfing nhu cac dinh ké ¢).
Luu ¥ ring gia thiét G khong chia K3 dam
bdo ring khéng c¢6 dinh nio clng ké véi =
va y. Suy ra tip cac dinh liét ké & trén la
r6i nhau. Noi cach khac, canh xy sé bi x6a
di t6ng cong trong d(x) + d(y) 1an. Do d6 cac
canh ctia db thi G sé bi x6a di tdng cong trong
Y (@) +dy) =) d(x)
e=zy€eE zeV
14n. Nhu vAy tinh trung binh, s6 cac canh bi
x6a di khi bé di mot dinh va cac dinh ké véi
no la

%Z(P(:ﬂ) >

zeV

(Caevd@)” 4k

n

SRS

Do dé, trung binh, sé canh ctia db thi nhan
dugc khi bd 1 dinh va céc dinh ké né 1a

4k?
k——.
n
Tit d6, sé 6 trudng hop sb canh ctia db thi ¢
cbnlailéﬁk(l—%). O
n

Bai toan 11 (Rumani TST 2008). Mot nhém
ngudi dugc goi la n—cdn neu nd théa mdan hai
diéeu kién
e Trong sb ba ngudi tity ¥, ludn ton tai
hai nguoi quen biet lan nhau.
e Trong n ngudi bat ky, luén co it nhat
hai nguoi khéng quen biet nhau.
Chiing minh
(n—1)(n+2)
2
Gidi. Ta chiing minh quy nap theo n. V&i
n = 2 thi khang dinh 13 hién nhién. Gia st
két qua dtng cho cho nhém (n — 1)—cén. Xét

rang ¢6 nhiéu nhat la

nguoi trong mét nhom n—cdn.
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mét nhém n—can. Xét P 13 mot ngudi bat ky
trong nhém n—céin dé. Goi A 14 tip hop tht
c& cac ngudi quen v6i P va B 1a tip hop tht
cé cac ngudi khong quen v6i P trong nhom
dé.

e Néu {z,y} C B (khi dé x, P khong
quen nhau, y, P cing khéng quen
nhau). Theo diéu kién th nhét,
nhém 3 ngudi {z,y, P} phai c6 hai
ngudi quen. RS rang diéu nay chi xay
ra khi z, y quen nhau.

e Diéu nay chiing té moi phin tit trong
B déu quen biét nhau. Thé thi, theo
diéu kién thit hai, luc luong caa B
khong vugt qua n — 1.

e Néu tip A c6 khong qua n — 1 ngudi
thi téng cong sb phan ti trong nhém
n can do khong qua

n—l4+1l4+n—-1=2n—-1< w

e Néu tip A c6 > n ngudi. Khi dé lay
bat ¢t n — 1 ngudi ndo trong tip
A, két hop v6i P ta dude nhém n
ngudi. Theo gia thiét nhém n ngudi
nay phai ¢6 hai ngudi khéng quen
nhau. Di nhién 2 ngudi d6 phai ndm
trong n — 1 ngudi liy ra lic dau, vi
P quen v6i moi phin tit trong A.
Tt ddy din dén, bat ct nhém n — 1
ngudi trong A, ludn ton tai hai ngudi
khong quen nhau (diéu kién ban dau
duong nhién théa, vi ldy ba nguvi bdt
ky trong A, thi ba ngudi nay ciing
ndm trong nhém n—cdn, do dé phdi
c6 hai nguoi quen chung). Ching td
A 1a mét nhém (n — 1)—cén. Theo
gia thiét quy nap, A c6 khéng qua

—2 ) . x
Tu d6 suy ra tAp n— cén nay chita khéng qua
(n—2)(n+1) e ld4nm—1= (n—1)(n+2)
2 2
phén ti. O

Bai toan 12. Cho Py, Ps,...,P, la n diém
trong mdt phdng sao cho khéng cé ba diém
nao trong chiing thang hang. Ngudvi ta ké mot
s6 doan thdng, mdi doan nbi hai trong n diém
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trén. Biét rdng trong 4 diém bdt ki, luén cd it
nhdt mét tam gidc dugc ké. H6i da c6 it nhat
bao nhiéu doan thang duoc ké.

Gidi. Xét mot cach nbi cac doan thing tir cac
diém trén théa man tinh chat: v6i moi bd 4
diém luén ton tai mot tam giac.

e Gid st hai diém A, B 1a hai diém
trong sb P, P,,...,P, ma khong
duge ndi véi nhau. Khi dé véi hai
diém C, D tuy ¥ con lai, vi trong bén
diém A, B, C, D phai ton tai mot tam
gidc, nhung tam giac khong thé chita
canh AB. Do d6 bit budc tam giac dé
phai chtta canh C'D, tic 1a C, D phai
dugc nbi v6i nhau. VAy trong n — 2
diém con lai phai nbi véi nhau hét,
tltc 13 phai c6 C2_, doan thang dudgc
nbi.

e Lai xét difém E bét ky trong n — 2
diém con lai khac diém A, B. Khi dé
vi A, B khong nbi v6i nhau nén it
nhit mét trong hai doan FA, EB
phai dudc nbi. That vy, néu khéng
xét thém mot diém F tly §. Thé thi tir
bén diém A, B,E,F khéng thé ton
tai mét tam giac trong chung. Do do
v6i n — 2 diém con lai khac A, B phai
ndi thém it nhat n — 2 doan.

Tit d6 suy ra s6 doan thing dugc nbi khong it
honC2_,+n—-2=C2_,.

Ta sé chi ra C2_, 1a s6 nhé nhit can tim.
Thét vy liy n — 1 diém P, ..., P,. N6i tiing
cip diém v6i nhau ta duge C2_, doan thezlng.
Nhén thay véi cach ndi nay, néu lay bén diém
trong P,..., P, thi lubn c6 mét tam giac.
Con néu lay bén diém Py, P, Py, P; thi lu6én
c6 mot tam giac la P, P; Py. O
Bai toan 13. Chitng minh rdng néu db thi G
chita n dinh (n > 5) thi cd G va d6 thi bu G
chita téng cong it nhdt

1
ﬂn(n —1)(n—75)
tam gidc.

Nhic lai ring, d6 thi bu ctia G 1a db thi G
nhan dudc bing cac gift nguyén cac dinh ctia
G va cac canh dudc xay dung nhu sau: véi

moi cip dinh z # y thi z ké véi y trong G khi
va chi khi z khéng ké véi y trong G.

Phén tich va gidi. (1) D& cho tién, ta sé dém
nhiing bo ba khéng tao thanh tam giac
trong G va G. Hay liy mét dinh = € V
tiy ¥, liét ké tip cac dinh ké véi né, va
cac tip khong ké véi né. Kiém tra bd ba
gbm z, mot dinh trong tip ké, mét dinh
trong tip khéng ké, dic diém bo dé 1a gi?

n—1-—d(z)

d(x)

V6i mbi dinh z tiy y trong V, thi sb bd ba
(z,y,2), voi y thudc tap cac dinh ké, z thude
tdp cac dinh khéng ké, sé khéng tao thanh
mot tam giac trong cd G va G/, va cb sb
lugng d(z) - (n — 1 — d(z)) bo nhu vay.

(néu y ké z thi trong G vdi bé ba (z,y, z) chi
¢6 hai canh zy,yz, con trong G chi ¢6 canh zz,
nén khong thé co tam gidc)



Néu y khong ké z thi trong G véi bo ba
(z,y,z) chi c6 canh zy, con trong G chi ¢
canh zz, yz, nén khong thé ¢6 tam giac).

(2) Do d6 ta thiy, mot bd ba (z,y, z) khéng
tao thanh tam giac ca trong G va G khi trong
bd ba nay chtta diing 1 canh hodc ding 2
canh trong G.

e Néu zy la mét canh trong G con
zz,yz khong la canh trong G, thi
xz,yz 1a hai canh trong G. Khi dé
trong téng

Y d(@)(n—1-d(x))

zeV
bd ba (z,y,z) sé dugc tinh hai lan,
mét 1an cho dinh z, mét 1an cho dinh
Y.

e Neu zy khong la canh trong G con
xy,yz l1a hai canh cia G, thi zz la
canh ctia G, nén trong tong trén, bd
ba (x,y,z) ciing dugc tinh hai 14n,
mdt 14n cho z va mét 14n cho z.

(3) Do dé, t6ng sb tam gidc trong G va G 1a

(5) - 5 X )1~ dw)

zeV

() -3
—\3 2 2
1

= ﬁn(n —1)(n—75).
O day ta stt dung bat ding thitc Cauchy
(d(z) +n—1—d(x))*
4
(n—1)?

yE—

d(z)(n—1-d(z)) <
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O
Sau day la mot sb bai tap tu rén luyén.

Bai toan 14. Mot thanh phd hinh tron bdn
kinh 6 kilomet, c6 tdt cd 18 xe cdnh sdt thuc
hién di tudn vong quanh. Ho stt dung thiét bi
khong ddy dé lién lac véi nhau. Biét rdng thiét
bi khéng ddy nay chi c¢d hiéu qud trong vong 9
kilomet. Chitng minh rdng 6 bdt cit thoi diém
ndo, luén ton tai hai xe cd thé lién lac dugc véi
5 xe khdc.

Bai toan 15. C6 1999 nguoi tham du mét hoi
nghi. Biét rang ldy ra tity y 50 ngudi, thi trong
s6 ho c6 it nhdt hai ngudi khéng quen nhau.
Chitng minh rdng ta ¢6 thé tim dugc it nhdt 41
ngudi ma mdi ngudi quen biét véi nhiéu nhdt
1958 ngudi khdc.

Bai toan 16. Hai truong dai hoc X va Y, mbi
trudng cé n sinh vién. Biét rdng mébi sinh vién
trong trudng X déu khiéu vii véi mét sb (khong
khiéu vii véi toan bg) sinh vién cia truong Y
va moi sinh vién trudng Y déu khiéu vii véi it
nhdt mét sinh vién ciia trudng X. Chitng minh
rang c6 thé im duogc hai sinh vién z, ' cla
truong X va hai sinh vién y,y’ cia truong Y
sao cho x khiéu vii véi y va khong khiéu vii vai
y/, trong khi ' khiéu vii véi y' va khéng khiéu
Vil VGi .

Bai toan 17 (Rumani TST 2004). Gid su
A1, Ag, ..., Ajo1 la cdc tdp con khdc nhau clia
tdp {1,2,...,n}. Biét rdng hop ctia bdt ky 50
tdp hop nao trong 101 tdp hop trén déu cd
nhiéu hon ?—(1)71 phdn tit. Chitng minh rdng ton
tai ba tdp hop trong sb cdc tdp con trén ma
giao ctia hai tdp bdt ky trong chiing déu khdc
réng.

Bai toan 18 (Chau A Thai Binh Duong
1989). Chitng minh rdng néu dé thi G
gém n dinh va k canh thi né chita it nhdt

% (4k — n?) tam gidc.
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