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BµI To¸n  P = NP? 
Quµ tÆng cña Tin häc göi tÆng To¸n häc 

 
Ph¹m Trµ ¢n (ViÖn To¸n häc) 

 

Nãi mét c¸ch ®¹i thÓ, bµi to¸n P = NP?  cã thÓ ph¸t biÓu nh− sau : Cã ph¶i mäi ng«n 
ng÷ chÊp nhËn ®−îc bëi mét thuËt to¸n kh«ng-®¬n ®Þnh víi thêi gian ®a thøc th× còng 
chÊp nhËn ®−îc bëi mét thuËt to¸n ®¬n ®Þnh nµo ®Êy víi thêi gian vÉn lµ ®a thøc? 

VÒ lÞch sö, vÊn ®Ò P = NP? ®−îc ®Æt ra lÇn ®Çu tiªn vµo n¨m 1971 bëi S. Cook, mét 
nhµ to¸n häc ng−êi Canada vµ hiÖn ®−îc coi lµ mét trong nh÷ng vÊn ®Ò ch−a cã lêi gi¶i 
næi tiÕng nhÊt trong To¸n häc. B»ng chøng lµ n¨m 1998, theo g−¬ng cña D. Hilbert(1), nhµ 
to¸n häc Steve Smale(2), trong bµi b¸o cã nhan ®Ò “Nh÷ng vÊn ®Ò To¸n häc giµnh cho thÕ 
kû sau“, ®· xÕp bµi to¸n P = NP? ë vÞ trÝ thø 3 trong sè 18 bµi to¸n  quan träng cña thÕ kû 
XXI. H¬n thÕ n÷a, ngµy 24/5/2000, t¹i Paris, tr−íc thÒm cña Thiªn niªn kû míi, ViÖn 
To¸n häc Clay, thuéc ®¹i häc Massachusetts, Cambridge (CMI) cña Mü, ®· c«ng bè 7 bµi 
to¸n ®−îc mÖnh danh lµ “C¸c bµi to¸n cña thiªn niªn kû míi“(3) vµ treo gi¶i th−ëng 
1.000.000 ®« la cho lêi gi¶i cña mçi bµi to¸n. Bµi to¸n P = NP? chiÕm vÞ trÝ thø nhÊt trong 
danh s¸ch 7 bµi to¸n nµy. 

§Ó ph¸t biÓu chÝnh x¸c bµi to¸n P = NP? ta cÇn ®Õn mét ®Þnh nghÜa to¸n häc cho 
kh¸i niÖm thuËt to¸n vµ do ®ã cÇn ®Õn mét ®Þnh nghÜa h×nh thøc hãa cña m¸y tÝnh. 

M« h×nh chuÈn t¾c cña m¸y tÝnh chÝnh lµ m« h×nh m¸y Turing, do A. Turing(4), nhµ 
to¸n häc ng−êi Anh, ®Ò xuÊt vµo n¨m 1936, tr−íc c¶ chôc n¨m thêi ®iÓm chiÕc m¸y tÝnh 
®iÖn tö ®Çu tiªn xuÊt hiÖn. Ngµy nay, m¸y Turing vÉn tiÕp tôc ®−îc coi lµ mét m« h×nh 
to¸n häc thÝch hîp nhÊt ®Ó diÔn t¶ kh¸i niÖm thuËt to¸n vµ kh¸i niÖm hµm tÝnh ®−îc. 

M¸y Turing  M  gåm mét bé ®iÒu khiÓn víi tËp h÷u h¹n tr¹ng th¸i  Q vµ mét ®Çu 
®äc-viÕt, chuyÓn ®éng trªn mét b¨ng v« h¹n c¶ vÒ 2 phÝa. B¨ng ®−îc chia thµnh tõng «, 
mçi « chøa mét ký tù thuéc mét b¶ng ch÷ h÷u h¹n Γ, bao gåm c¶ ký tù tr¾ng b (blank). 
Mçi m¸y M cã mét b¶ng ch÷ vµo  Σ ,  Σ ⊂ Γ  vµ b ∉ Σ. T¹i thêi ®iÓm b¾t ®Çu ho¹t ®éng, 
d÷ liÖu vµo cña M lµ mét d·y h÷u h¹n ký tù thuéc  Σ,  ®−îc ghi trªn c¸c « liÒn nhau cña 
b¨ng, c¸c « cßn l¹i cña b¨ng ghi ký tù tr¾ng b, ®Çu ®äc nh×n ký tù bªn tr¸i nhÊt cña d·y ký 
tù vµo vµ bé ®iÒu khiÓn ë mét tr¹ng th¸i ®Æc biÖt  q0, gäi lµ tr¹ng th¸i ban ®Çu cña M, 
(xem h×nh d−íi ®©y). 

 

 

 

 

  b¨ng v« h¹n      ®Çu ®äc viÕt   

  ... B B a1 ... ai ... an B B ...   

Bé ®iÒu khiÓn h÷u 
h¹n tr¹ng th¸i 
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T¹i mçi b−íc ho¹t ®éng, m¸y M ë mét tr¹ng th¸i  q, ®Çu ®äc nh×n « chøa ký tù  s, 
m¸y sÏ cã ho¹t ®éng phô thuéc vµo cÆp (q,s) nhê mét hµm chuyÓn  δ  cña m¸y.  Ho¹t 
®éng nµy bao gåm viÖc in mét ký tù míi ®Ì lªn ký tù mµ ®Çu ®äc ®ang nh×n, chuyÓn ®Çu 
®äc sang tr¸i hay sang ph¶i mét «, ®ång thêi bé ®iÒu khiÓn chuyÓn sang mét tr¹ng th¸i 
míi  q�. ThÝ dô   δ(q, s) = (q�, s�, h) cã nghÜa lµ M ®ang ë tr¹ng th¸i  q, nh×n ký tù  s,  
M sÏ chuyÓn sang tr¹ng th¸i  q�, ghi ®Ì ký tù  s�  lªn ký tù  s, ®Çu ®äc chuyÓn ®éng sang 
ph¶i mét « nÕu h = 1 , hoÆc sang tr¸i mét « nÕu h = -1. TËp Q cã chøa 3 tr¹ng th¸i ®Æc 
biÖt  q0,  qcn,  qbb   (tr¹ng th¸i ban ®Çu, tr¹ng th¸i chÊp nhËn, tr¹ng th¸i b¸c bá).  

Mét c¸ch h×nh thøc,  m¸y Turing M  lµ bé bèn   M = (Σ , Γ,  Q , δ). 

Mét h×nh tr¹ng cña M lµ  mét d·y  xqy , víi  x , y  ∈  Σ* ,  q ∈ Q.  H×nh tr¹ng C = xqy 
diÔn t¶ t×nh tr¹ng  M ®ang ë tr¹ng th¸i  q, trªn b¨ng cã ghi d·y ký tù xy, ®Çu ®äc ®ang nh×n 
ký tù bªn tr¸i nhÊt cña  y.  NÕu C vµ C� lµ 2 h×nh tr¹ng cña M,  C = xqsy,  C� = xs�q�y  
vµ nÕu   δ (q,s) = (q�, s�, 1), th× ta nãi M chuyÓn tõ h×nh tr¹ng C sang h×nh tr¹ng C� vµ 
ký hiÖu  C M→ C�. T−¬ng tù cho tr−êng hîp h = -1. H×nh tr¹ng C = xqy lµ  dõng  nÕu  q  
∈ {qcn , qbb} .  

Mét tÝnh to¸n cña M víi d·y ký tù vµo  ω ∈ Σ*,  lµ d·y h×nh tr¹ng C0, C1, . . ., Cn, . . . 
sao cho  C0 = q0 ω,  Ci 

M
  →  Ci+1  vµ tËn cïng b»ng mét h×nh tr¹nh dõng nÕu d·y lµ h÷u 

h¹n.  Nh− vËy b¨ng v« h¹n cã thÓ xem võa nh− kªnh vµo-ra, võa nh− mét bé nhí ngoµi v« 
h¹n tiÒm n¨ng cña m¸y M.  

Ta nãi M chÊp nhËn dÉy vµo  ω , nÕu dÉy tÝnh to¸n cña M víi  ω  lµ dõng vµ h×nh 
tr¹ng cuèi cïng cã chøa tr¹ng th¸i chÊp nhËn qcn . Ng«n ng÷ chÊp nhËn bëi  M  lµ tËp :  
L(M) =  {ω ∈ Σ*  |  M chÊp nhËn  ω }. 

Ký hiÖu  tM (ω)  lµ sè c¸c b−íc cña tÝnh to¸n  M víi d·y vµo  ω.  NÕu tÝnh to¸n nµy 
kh«ng dõng, ta ®Æt  tM (ω ) = ∞.  Víi   n ∈ N,  ký hiÖu TM (n) lµ thêi gian ch¹y m¸y cña M 
trong tr−êng hîp xÊu nhÊt, tøc lµ  TM (n)  =   max {tM ( ω ) |  ω  ∈  Σn}.  Ta nãi m¸y M 
ch¹y trong thêi gian ®a thøc, nÕu cã tån t¹i mét  ®a thøc  p(n),  sao cho víi mäi  n ∈ N,  
TM (n) ≤   p(n). B©y giê ta ®Þnh nghÜa líp  P  lµ tËp : 

P  =  { L  |  L = L(M) víi M lµ m¸y Turing thêi gian ®a thøc}. 

M¸y Turing ta xÐt ®Õn ë trªn cßn ®−îc gäi lµ m¸y Turing ®¬n ®Þnh (v× hµm  δ   lµ ®¬n 
trÞ) ®Ó ph©n biÖt víi m¸y Turing kh«ng-®¬n ®Þnh, mµ b©y giê chóng ta sÏ ®Ò cËp ®Õn. 

§Æc ®iÓm cña m¸y Turing kh«ng-®¬n ®Þnh lµ t¹i mçi h×nh tr¹ng bÊt kú, m¸y ®−îc 
phÐp cã mét sè kh¶ n¨ng hµnh ®éng (hµm chuyÓn  δ lµ kh«ng ®¬n trÞ). Cßn vÒ c¸c yÕu tè 
kh¸c, m¸y Turing kh«ng-®¬n ®Þnh ®−îc ®Þnh nghÜa hoµn toµn nh−  m¸y Turing ®¬n ®Þnh . 
Ta ®Þnh nghÜa líp  NP  lµ tËp : 

NP  =  { L  |  L = L(M) víi M lµ Turing kh«ng-®¬n ®Þnh thêi gian ®a thøc}. 

Chó ý r»ng m¸y Turing kh«ng-®¬n ®Þnh vèn kh«ng ®−îc dù ®Þnh ®Ó m« h×nh ho¸ c¸c 
tÝnh to¸n. Nã chØ ®¬n thuÇn lµ mét m¸y to¸n häc bæ trî vµ cã thÓ h×nh dung nh− mét m¸y 
dïng ®Ó kiÓm chøng mét pháng ®o¸n cã lµ ®óng hay kh«ng. 
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§Õn ®©y ta cã thÓ ph¸t biÓu chÝnh x¸c bµi to¸n  P= NP?  nh− sau : TËp P cã b»ng tËp 
NP hay kh«ng? HiÓn nhiªn lµ  P ⊆ NP, nh−ng chóng ta kh«ng biÕt bao hµm thøc trªn cã 
lµ thËt sù hay kh«ng? 

Mét c¸ch hoµn toµn t−¬ng ®−¬ng, ta cã thÓ hiÓu P lµ líp c¸c bµi to¸n cã thÓ gi¶i ®−îc 
trong thêi gian ®a thøc, cßn NP lµ líp c¸c bµi to¸n, mµ mäi nghiÖm gi¶ ®Þnh ®Òu cã thÓ 
®−îc kiÓm chøng trong thêi gian ®a thøc. Th−êng th× viÖc t×m nghiÖm khã h¬n nhiÒu so 
víi viÖc kiÓm chøng nghiÖm. ThÝ dô ta xÐt bµi to¸n ng−êi b¸n hµng rong ë d¹ng sau: d÷ 
liÖu vµo gåm  kho¶ng c¸ch gi÷a mäi cÆp thµnh phè vµ thªm mét sè T, ®−îc gäi lµ  “sè 
môc tiªu“.  NÕu bµi to¸n lµ h·y t×m mét hµnh tr×nh cña ng−êi b¸n hµng rong cã ®é dµi nhá 
h¬n hay b»ng T th× ®ã lµ mét bµ× to¸n rÊt khã. Nh−ng nÕu ë d¹ng cho tr−íc mét hµnh tr×nh 
cña ng−êi b¸n hµng rong, hái ®é dµi cña hµnh tr×nh ®· cho ®ã cã nhá h¬n hay b»ng sè T 
hay kh«ng th× bµi to¸n l¹i ë d¹ng dÔ h¬n rÊt nhiÒu. 

VÒ nguån gèc, bµi to¸n cã xuÊt xø tõ Tin häc. §ã lµ vµo nh÷ng n¨m 60 cña thÕ kû 
XX. C¸c m¸y tÝnh b¾t ®Çu ®−îc sö dông réng r·i ®Ó gi¶i c¸c bµi to¸n khoa häc-kü thuËt, 
vµ c¸c bµi to¸n kinh tÕ. C¸c nhµ tin häc ®øng tr−íc mét vÊn ®Ò ch−a cã c©u tr¶ lêi: ThÕ 
nµo lµ mét thuËt to¸n “tèt”, mét thuËt to¸n “kh«ng tèt”?  ThÕ nµo lµ mét bµi to¸n “dÔ”, 
mét bµi to¸n “khã”? Vµo thêi ®iÓm nµy, c¸c nhµ tin häc míi chØ cã kh¸i niÖm “trùc quan” 
vµ  phÇn nµo “cùc ®oan” khi coi  mét thuËt to¸n lµ “tèt” nÕu thêi gian ch¹y m¸y trong 
thùc tÕ  ph¶i lµ kh¸ nhanh (nh−ng l¹i kh«ng ®ßi hái nã ph¶i ch¹y kh¸ nhanh  ®èi víi mäi 
d÷ liÖu ®Çu vµo cã thÓ cã). M·i cho ®Õn n¨m 1965, J. Edmonds lÇn ®Çu tiªn ®−a ra ý t−ëng 
míi: mét thuËt to¸n ®−îc coi lµ tèt, nÕu thêi gian ch¹y m¸y bÞ chÆn bëi mét ®a thøc theo 
kÝch th−íc cña mäi d÷ liÖu vµo (kÓ c¶ tr−êng hîp xÊu nhÊt). Mét bµi to¸n ®−îc coi lµ dÔ 
nÕu cã thuËt to¸n thêi gian ®a thøc gi¶i nã. Nh− vËy Edmonds ®· cho  mét ranh giíi râ 
rµng gi÷a tÝnh “dÔ” vµ “khã” cña mét bµi to¸n, gi÷a tÝnh “tèt” vµ “kh«ng tèt” cña mét 
thuËt to¸n: trong P lµ dÔ vµ tèt, ngoµi P lµ khã vµ kh«ng tèt. Thùc ra, ®èi víi mét thuËt 
to¸n cã thêi gian ch¹y m¸y bÞ chÆn bëi mét ®a thøc bËc “khæng lå”, ch¼ng h¹n bëi   n100, 
th× ®é khã cña nã còng ch¼ng kÐm g× hµm mò. Tuy nhiªn, viÖc ph©n chia ranh giíi gi÷a 
tÝnh dÔ vµ tÝnh khã, gi÷a tÝnh tèt vµ tÝnh kh«ng tèt bªn trong líp P  lµ kh«ng tù nhiªn. Mét 
®Þnh nghÜa nh− vËy sÏ lu«n lu«n bÞ thay ®æi theo thêi gian cïng víi sù ph¸t triÓn nhanh 
chãng ®Õn kú diÖu cña c¸c thÕ hÖ m¸y tÝnh (ng−êi ta ®· thèng kª cø sau 18 th¸ng tèc ®é 
m¸y tÝnh ®−îc t¨ng gÊp ®«i vµ cø sau 10 n¨m th× sè l−îng m¸y tÝnh còng t¨ng gÊp ®«i). 
Nh−ng khi  b¾t tay vµo xem xÐt cô thÓ nhiÒu bµi to¸n tèi −u tæ hîp, cho dï c¸c nhµ nghiªn 
cøu ®· rÊt kiªn tr×, nh−ng hä vÉn kh«ng t×m ®−îc c¸c thuËt to¸n ®¬n ®Þnh ch¹y trong thêi 
gian ®a thøc, trong khi ®ã nÕu cho phÐp dïng thuËt to¸n kh«ng ®¬n ®Þnh th× l¹i dÔ rµng chØ 
ra c¸c thuËt to¸n ch¹y trong thêi gian  ®a thøc. V× vËy lóc ®Çu c¸c nhµ tin häc gi¶ ®Þnh  P 
≠ NP. Nh−ng chøng minh  m·i kh«ng ®−îc, th× mét c¸ch tù nhiªn, gi¶ ®Þnh ng−îc l¹i  P = 
NP  ®−îc ®Æt ra vµ sau ®ã bµi to¸n  ®−îc chuyÓn ®Õn  c¸c nhµ to¸n häc ®Ó chÝnh x¸c ho¸ 
to¸n häc. B»ng c«ng cô m¸y Turing, c¸c nhµ to¸n häc ®· ph¸t biÓu l¹i chÝnh x¸c to¸n häc 
bµi to¸n  nh− ®· tr×nh bÇy ë phÇn trªn vµ nã trë thµnh mét bµi to¸n  ®éc lËp vµ quen thuéc 
cña Lý thuyÕt Ng«n ng÷ h×nh thøc. Qua 30 n¨m tån t¹i, bµi to¸n P = NP? ngµy cµng tá ra 
lµ mét “viªn ngäc quý” theo c¸c tiªu chÝ sau:  Mét lµ ph¸t biÓu bµi to¸n rÊt ®¬n gi¶n, 
nh−ng l¹i hoµn toµn chÝnh x¸c vÒ mÆt To¸n häc. Hai lµ qua thêi gian, céng ®ång c¸c nhµ 
to¸n häc ®Òu thõa nhËn ®©y lµ mét bµi to¸n khã, thËm chÝ rÊt khã. Ba lµ c¸c nhµ to¸n häc 
cã uy tÝn  trªn thÕ giíi  ®Òu cho r»ng viÖc gi¶i quyÕt bµi to¸n , vµ ngay c¶ c¸c nghiªn cøu 
cã liªn quan ®Õn bµi to¸n, cho dï kh«ng ®i ®Õn kÕt qu¶ cuèi cïng, còng sÏ gãp phÇn thóc 
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®Èy sù ph¸t triÓn  cña To¸n häc trong thÕ kû XXI. ChÝnh v× vËy, bµi to¸n ®· lät vµo “m¾t 
xanh” cña c¸c nhµ to¸n häc cña ViÖn To¸n Clay vµ cña nhµ to¸n häc næi tiÕng Steve 
Smale. Giê ®©y, khi mµ bµi to¸n P = NP? ®· trë thµnh mét trong sè c¸c bµi to¸n næi tiÕng 
nhÊt vµ ®¾t gi¸ nhÊt trong lÞch sö To¸n häc (cßn ®¾t gi¸ h¬n mét gi¶i th−ëng Nobel!), song 
c¸c nhµ to¸n häc vÉn nhí ®Õn nguån gèc cña bµi to¸n vµ vÉn coi bµi to¸n nh− lµ mét quµ 
tÆng quý gi¸, thÓ hiÖn mèi quan hÖ céng t¸c qua l¹i gi÷a To¸n häc vµ Tin häc, mµ Tin häc 
®· tin t−ëng göi tÆng To¸n häc. 

Trë l¹i víi c¸c khÝa c¹nh to¸n häc cña bµi to¸n , ®Ó nghiªn cøu s©u h¬n mèi quan hÖ 
gi÷a P vµ NP, cã c¶ mét lý thuyÕt gäi lµ “Lý thuyÕt vÒ tÝnh NP-®Çy ®ñ“, mµ sau ®©y ta sÏ 
ph¸c häa mét vµi nÐt c¬ b¶n. ý t−ëng cña ph−¬ng ph¸p nµy rÊt ®¬n gi¶n. V× ®· cã  P ⊆ 
NP  råi, nªn viÖc xÐt quan hÖ gi÷a P vµ NP nãi chung lµ ph¶i duyÖt toµn bé líp NP. Thay 
cho viÖc duyÖt toµn bé líp NP, ta chØ muèn duyÖt mét bé phËn nhá, thËm chÝ chØ mét bµi 
to¸n trong NP mµ th«i. Muèn thÕ ta h·y chän ra bÊt kú mét bµi to¸n  “khã gi¶i nhÊt“  C 
trong líp NP theo mét nghÜa nµo ®Êy råi kiÓm tra xem C cã thuéc  P  hay kh«ng. NÕu C ∈ 
P,  th× v× C ®· lµ bµi to¸n khã nhÊt råi, ta suy ra c¸c bµi to¸n cßn l¹i, v× Ýt khã h¬n hay 
cïng l¾m còng chØ khã b»ng C, còng sÏ ph¶i thuéc P, do ®ã ta cã  P = NP. Cßn nÕu nh− C 
kh«ng thuéc líp P th× ®ã ®· lµ b»ng chøng cña P ⊂ NP. Nh− vËy mçi bµi to¸n “khã nhÊt” 
trong NP l¹i lµ mét “ch×a khãa” ®Ó gi¶i bµi to¸n P = NP? S. Cook gäi c¸c “bµi to¸n khã 
nhÊt trong NP” nµy lµ c¸c “bµi to¸n NP-®Çy ®ñ“. VÊn ®Ò cßn l¹i lµ ®Þnh nghÜa nh− thÕ 
nµo lµ bµi to¸n A lµ “khã h¬n“ bµi to¸n B vµ thÕ nµo lµ bµi to¸n C lµ khã nhÊt trong líp 
NP? §Ó gi¶i quyÕt vÊn ®Ò nµy, ta cã thÓ vËn dông kh¸i niÖm Turing-dÉn trong lý thuyÕt 
thuËt to¸n. 

§Þnh nghÜa 1.  Gi¶ sö  Li  lµ ng«n ng÷ trªn b¶ng ch÷  Σi ,  i = 1 , 2.  Khi ®ã L1  ≤p  L2  
( L1 lµ p-dÉn ®−îc vÒ L2 ) nÕu vµ chØ nÕu cã mét hµm tÝnh ®−îc trong thêi gian ®a thøc  f:  
Σ1

*  →  Σ2
*   sao cho : 

x  ∈  L1   ⇔    f(x)  ∈  L2   , víi  mäi  x  ∈  Σ1 . 

VÒ ý nghÜa, nÕu  L1  ≤p   L2  th× L2 lµ khã h¬n L1, v× gi¶i ®−îc bµi to¸n L2  sÏ gi¶i ®−îc 
bµi to¸n  L1,  ng−îc l¹i nãi chung lµ kh«ng cã. 

§Þnh nghÜa 2. Ng«n ng÷  L  lµ NP-®Çy ®ñ nÕu vµ chØ nÕu  L ∈ NP  vµ víi mäi  L’ ∈   
NP  th×  L’   ≤p   L . 

VÒ ý nghÜa, nÕu L lµ NP-®Çy ®ñ th× L lµ khã nhÊt trong líp NP , v× gi¶i ®−îc L sÏ gi¶i 
®−îc mäi bµi to¸n L’ kh¸c trong NP, nh−ng ng−îc l¹i  kh«ng ®óng. 

Ta cã c¸c mÖnh ®Ò sau ®©y : 

MÖnh ®Ò 1.  NÕu  L1   ≤p  L2    vµ  L2   ∈ P,  th×   L1  ∈  P . 

Chøng minh dïng ®Þnh nghÜa cña phÐp  dÉn   ≤ p. 

MÖnh ®Ò 2.  NÕu L1 lµ NP-®Çy ®ñ, L2  ∈  NP  vµ  L1   ≤p   L2,  th×  L2 lµ NP-®Çy ®ñ. 

Chøng minh dïng tÝnh b¾c cÇu cña quan hÖ   ≤p . 

VÒ ý nghÜa, MÖnh ®Ò 2 cho mét ph−¬ng ph¸p c¬ b¶n ®Ó chøng minh mét bµi to¸n 
míi lµ NP-®Çy ®ñ.  
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MÖnh ®Ò 3.  NÕu  L  lµ  NP-®Çy ®ñ vµ   L ∈  P  th×   P = NP. 

Chøng minh dïng MÖnh ®Ò 1. 

VÒ ý nghÜa, MÖnh ®Ò 3 lµ mét con ®−êng nh»m h−íng ®Ých  P = NP. 

Tuy nhiªn ®Ó ¸p dông MÖnh ®Ò 2, ta cßn cÇn cã c¸i b¾t ®Çu, tøc lµ cÇn mét ng«n ng÷ 
®Çu tiªn lµ NP-®Çy ®ñ. Vinh dù ®ã thuéc vÒ mét bµi to¸n quyÕt ®Þnh trong L«gic boole , 
do Cook chøng minh vµo n¨m 1971 vµ th−êng ®−îc gäi lµ  bµi to¸n SATISFIABILITY 
hay ng¾n gän lµ bµi to¸n SAT víi néi dung nh− sau:  F lµ mét c«ng thøc mÖnh ®Ò cho 
tr−íc.  Hái  F cã lµ tháa ®−îc hay kh«ng? 

MÖnh ®Ò 4 (§Þnh lý Cook).  SATISFIABILITY lµ NP-®Çy ®ñ. 

Mét n¨m sau ®ã, dùa vµo ph−¬ng ph¸p cña Cook,  M. Karp  ®· chØ ra  mét lo¹t 20 bµi 
to¸n tèi −u tæ hîp d¹ng cæ ®iÓn lµ NP-®Çy ®ñ, tiÕp theo  L. Levin ®· chØ ra 6 bµi to¸n n÷a 
lµ NP-®Çy ®ñ.  Sau ®ã lµ thêi kú hoµng kim cña NP-®Çy ®ñ, sè l−îng c¸c bµi to¸n NP-®Çy 
®ñ ®−îc ph¸t hiÖn t¨ng nhanh. §Õn n¨m 1979, hai t¸c gi¶  M. Garey vµ D. Johnson(5) , 
trong mét quyÓn s¸ch ®−îc coi lµ s¸ch gèi ®Çu gi−êng cña “c¸c nhµ P = NP?” , ®· tæng 
kÕt ®−îc 300 bµi to¸n  lµ NP-®Çy ®ñ. Tõ ®ã ®Õn nay, con sè nµy vÉn t¨ng hµng n¨m. Sù 
phong phó vµ ®a d¹ng cña c¸c bµi to¸n NP-®Çy ®ñ lµ mét thuËn lîi trong viÖc chän “ch×a 
khãa“ ®Ó më  “c¸nh cöa”  P = NP? 

C¸ch ®©y 30 n¨m, con ®−êng dÉn ®Õn bµi to¸n P = NP? ®· réng më vµ míi hÊp dÉn 
lµm sao!  NhiÒu nhµ to¸n häc, nhiÒu nhµ tin häc lý thuyÕt ®· x¾n tay ¸o vµo cuéc . Ng−êi 
ta t×m trong danh s¸ch c¸c bµi to¸n NP-®Çy ®ñ, mçi ng−êi tù chän lÊy cho m×nh mét bµi 
to¸n m×nh am hiÓu nhÊt, hoÆc lµ gÇn víi chuyªn m«n cña m×nh nhÊt, thËm chÝ chØ ®¬n 
thuÇn lµ m×nh thÊy thÝch nhÊt. Ng−êi ta lôc  trong "kho vò khÝ to¸n häc" lÊy ra c¸c thuËt 
to¸n thêi gian ®a thøc (cã mét ®èng c¸c thuËt to¸n nh− vËy, ch¼ng h¹n nh− thuËt to¸n 
“h¸u ¨n“ , c¸c thuËt to¸n qui ho¹ch ®éng, c¸c thuËt to¸n dÉn vÒ bµi to¸n quy ho¹ch tuyÕn 
tÝnh, v . . .v . . . ).  Ng−êi ta −ím thö, sö dông thö, g¸ l¾p thªm, c¶i tiÕn thªm, råi s¸ng t¹o , 
nh»m cã ®−îc mét thuËt to¸n  gi¶i ®−îc bµi to¸n m×nh ®· chän chØ trong thêi gian ®a thøc. 
NÕu cã ®−îc mét thuËt to¸n nh− vËy, sÏ suy ra  P = NP. Nh−ng tiÕc thay, tÊt c¶ c¸c nç lùc 
®Òu kh«ng ®i ®Õn kÕt qu¶. Chøng minh m·i  P = NP  kh«ng ®−îc, ng−êi ta quay ra chøng 
minh  P ≠ NP. Nh−ng c¸c cè g¾ng bá ra còng ch¼ng may m¾n g× h¬n. §©y ®ã ®· cã ng−êi  
nghi ngê: Ph¶i ch¨ng c¸c kü thuËt chøng minh mµ ta  hiÖn cã, kh«ng ®ñ ®Ó chøng minh  P 
= NP mµ còng ch¼ng ®ñ ®Ó chøng minh  P  ≠  NP?  

BÊt chÊp sù nç lùc  phi th−êng cña bÈy chó lïn - C¸c nhµ to¸n häc, nµng B¹ch tuyÕt 
“P = NP?� vÉn ch×m trong giÊc ngñ. H×nh nh− Nµng cßn ®ang ®îi mét chµng Hoµng tö - 
mét ý t−ëng to¸n häc hoµn toµn míi mÎ - tõ ph−¬ng trêi xa tíi ®Ó ®¸nh thøc Nµng dËy? 

Trong khi chê ®îi chµng Hoµng tö ®Õn cøu nµng B¹ch tuyÕt, ta h·y thö hái ®iÒu g× sÏ 
x¶y ra nÕu nh−  P = NP, vµ nÕu nh−  P ≠ NP? 

NÕu nh− P ≠ NP,  c¸c ®iÒu sau ®©y sÏ xÈy ra:  

• §é mËt cña c¸c hÖ m· khãa c«ng khai dùa trªn gi¶ thiÕt  P ≠ NP sÏ ®−îc kh¼ng 
®Þnh. Do vËy m· khãa c«ng khai sÏ ®−îc triÓn khai réng r·i h¬n, phï hîp víi xu thÕ ph¸t 
triÓn th−¬ng m¹i ®iÖn tö cña x· héi trong t−¬ng lai. 
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• C¸c bµi to¸n NP-®Çy ®ñ trë thµnh c¸c bµi to¸n bÊt trÞ   v« ph−¬ng “cøu ch÷a”, cho 
®Õn khi cã mét cuéc c¸ch m¹ng míi trong Tin häc cïng víi viÖc xuÊt hiÖn mét thÕ hÖ 
m¸y tÝnh hoµn toµn míi vÒ nguyªn lý ho¹t ®éng, cã kh¶ n¨ng “siªu” t¨ng tèc. Cuéc c¸ch 
m¹ng Êy nhÊt ®Þnh sÏ ®Õn, nh−ng bao giê nã ®Õn th× ch−a râ, chØ biÕt r»ng giê ®©y, ë phÝa 
ch©n trêi xa, ®· b¾t ®Çu thÊy nh÷ng tia chíp ®Çu tiªn. §ã lµ nh÷ng ý t−ëng t¸o b¹o cña c¸c 
nhµ to¸n häc vµ c¸c nhµ vËt lý lý thuyÕt vÒ mét thÕ hÖ m¸y tÝnh míi, cã tªn lµ m¸y tÝnh 
l−îng tö. C¸c m¸y tÝnh l−îng tö sÏ ho¹t ®éng theo c¸c nguyªn lý chung cña C¬ häc l−îng 
tö. N¨m 1997, P. Shor ®· c«ng bè mét thuËt to¸n ch¹y trªn m¸y tÝnh l−îng tö gi¶i bµi to¸n 
ph©n tÝch mét sè nguyªn thµnh c¸c thõa sè nguyªn tè trong thêi gian ®a thøc, ®iÒu mµ 
m¸y Turing chØ cã thÓ lµm ®−îc víi thêi gian mò. Tuy nhiªn c¸c m¸y tÝnh l−îng tö hiÖn 
nay míi chØ  cã trªn giÊy. Ch¾c lµ ph¶i cßn xa n÷a míi tíi thêi ®iÓm chiÕc m¸y tÝnh l−îng 
tö ®Çu tiªn ®−îc ®Æt lªn bµn lµm viÖc cña c¸c nhµ nghiªn cøu. 

      Cßn nÕu nh− P = NP,  ta sÏ cã c¸c  hÖ qu¶ trùc tiÕp sau ®©y: 
• Mäi bµi to¸n hÔ kiÓm chøng dÔ th× gi¶i còng dÔ. 
• TÊt c¶ c¸c bµi to¸n tèi −u tæ hîp th«ng th−êng ®Òu gi¶i ®−îc trong thêi gian ®a thøc. 
• Mèi lo “Bïng næ tæ hîp“ bÊy l©u nay vÉn canh c¸nh trong lßng, nay bçng kh«ng cßn 

n÷a. 
• Mét lo¹t c¸c hÖ m· kho¸ c«ng khai dùa trªn gi¶ thiÕt P ≠ NP bÞ ®æ vì, trong sè nµy 

cã c¸c hÖ m· quan träng, mang tÝnh toµn cÇu, thÝ dô nh− hÖ m· ho¸ truyÒn d÷ liÖu DES 
(Data Encryption Standard), hÖ thanh to¸n tµi chÝnh trªn INTERNET. 

Ta cã c¶m gi¸c s÷ng sê, nuèi tiÕc, v× thÕ giíi quanh ta bçng chèc nghÌo ®i, ®¬n ®iÖu 
®i! Ta chît hiÓu vµ ®ång c¶m víi M. Garey vµ D. Johnson(5), khi c¸c «ng viÕt: “ThiÖn chÝ 
cña hÇu hÕt c¸c nhµ nghiªn cøu lµ mong muèn P ≠ NP”. Cßn S. Cook, cha ®Î cña bµi to¸n 
P = NP?, th× lý trÝ h¬n khi kh¼ng ®Þnh: “HÇu hÕt c¸c nhµ to¸n häc ®Òu tin r»ng P ≠ NP”.  
Tõ n−íc PhÇn lan l¹nh, A. Salomaa - nguyªn chñ tÞch Héi Tin häc lý thuyÕt Ch©u ¢u - ®· 
göi ®Õn n−íc ViÖt nam nãng bøc th«ng ®iÖp: Xin h·y b×nh t©m, "ngµy cµng cã nhiÒu 
ng−êi tin r»ng P ≠ NP" .  

Ta c¶m nhËn ®−îc h¬i Êm cña bµn tay bÌ b¹n kh¾p bèn ph−¬ng! 
_______________________ 

Chó thÝch 

(1) D. Hilbert  (1862-1943), lµ nhµ to¸n häc næi tiÕng ng−êi §øc. N¨m 1900, ¤ng ®−îc mêi 
®äc mét b¸o c¸o toµn thÓ t¹i §¹i héi To¸n häc thÕ giíi. Thay cho viÖc ®äc b¸o c¸o, ¤ng ®−a ra mét 
danh s¸ch 23 bµi to¸n khã ch−a cã lêi gi¶i, coi nh− lµ nh÷ng th¸ch thøc cña thÕ kû XIX chuyÓn 
giao cho thÕ kû XX. C¸c bµi to¸n nµy, sau ®−îc gäi víi c¸i tªn chung lµ c¸c bµi to¸n Hilbert vµ 
®−îc ®¸nh sè tõ 1-23. Cho ®Õn nay, hÇu hÕt c¸c bµi to¸n Hilbert ®· ®−îc gi¶i quyÕt vµ qu¸ tr×nh 
gi¶i chóng ®· thùc sù thóc ®Èy sù ph¸t triÓn To¸n häc ë thÕ kû XX. 

(2) Steve Smale, sinh n¨m 1930,  tiÕn sÜ to¸n  t¹i ®¹i häc Michigan n¨m 1957, gi¸o s− ®¹i häc 
California Berkeley, gi¶i th−ëng Fields.  “Nh÷ng vÊn ®Ò To¸n häc giµnh cho thÕ kû sau” ®¨ng ë t¹p 
chÝ: The mathematical Intelligencer, tËp 20 (1998), gåm: 1) Gi¶ thuyÕt Rieman; 2) Gi¶ thuyÕt 
PoincarÐ; 3) Bµi to¸n P=NP?; 4) C¸c kh«ng ®iÓm nguyªn cña mét ®a thøc; 5) C¸c giíi h¹n chiÒu 
cao cña ®−êng cong Diophant; 6) TÝnh h÷u h¹n cña sè c¸c c©n b»ng t−¬ng ®èi trong c¬ häc vò trô; 
7) Ph©n bè c¸c ®iÓm trªn 2-h×nh cÇu; 8) §−a ®éng lùc häc vµo lý thuyÕt kinh tÕ; 9) VÊn ®Ò quy 
ho¹ch tuyÕn tÝnh; 10) Bæ ®Ò ®ãng kÝn; 11) §éng lùc häc mét chiÒu lµ hyperbol tæng qu¸t; 12) 
Nhãm con trung t©m cña c¸c vi ®ång ph«i; 13) Bµi to¸n Hilbert thø 16; 14) §iÓm hÊp dÉn Lorenz; 
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15) C¸c ph−¬ng tr×nh Navier – Stokes; 16) Gi¶ thuyÕt Jacobi; 17) Gi¶i c¸c ph−¬ng tr×nh ®a thøc; 
18) Giíi h¹n cña trÝ tuÖ (xem chi tiÕt trong Th«ng tin To¸n häc, sè s¾p tíi).  

(3)  BÈy bµi to¸n cña thiªn niªn kû míi lµ: 1) Bµi to¸n P = NP?;  2) Gi¶ thuyÕt Hodge;  3) Gi¶ 
thuyÕt PoincarÐ; 4) Gi¶ thuyÕt Riemann; 5) Sù tån t¹i c¸c nghiÖm víi ý nghÜa “lç hæng khèi l−îng” 
cña ph−¬ng tr×nh Yang-Mills; 6) Sù tån t¹i nghiÖm tr¬n cña ph−¬ng tr×nh Navier-Stokes; 7) Gi¶ 
thuyÕt Birch vµ Swinnerton-Dyer (xem chi tiÕt trong Th«ng tin To¸n häc, TËp 5 Sè 1(2001)). 

(4)  A. Turing (1912 - 1966), lµ nhµ to¸n häc ng−êi Anh. N¨m 1936, ¤ng ®· x©y dùng m« 
h×nh m¸y tÝnh, sau nµy ®−îc gäi lµ m¸y Turing, nh»m chÝnh x¸c ho¸ kh¸i niÖm thuËt to¸n. Trong 
ChiÕn tranh thÕ giíi 2, ¤ng tham gia nhãm c¸c nhµ khoa häc chuyªn th¸m c¸c mËt m· cña ph¸t xÝt 
§øc. ¤ng ®· thµnh c«ng trong viÖc chÕ t¹o ra mét m¸y gi¶i m· tù ®éng, gi¶i mét líp m· quan 
träng cña qu©n ®éi §øc. TÊt c¶ c¸c ®iÒu nµy, ng−êi ta chØ  ®−îc biÕt  sau khi ¤ng ®· mÊt. N¨m 
1999, ¤ng ®−îc t¹p chÝ Times b×nh chän lµ mét trong sè 20 nhµ khoa häc cã ¶nh h−ëng nhÊt cña 
thÕ kû XX. 

(5)  M. Garey and D. Johnson. Computers and Intractibility, a Guide to the Theory of NP-
Completeness. W. H. Freeman and Co., San Francisco, 1979.  

S¸ch næi tiÕng v× cã phÇn tæng kÕt 300 bµi to¸n lµ NP-®Çy ®ñ. 

 

 

HÖ m· RSA cã thÓ bÞ c«ng ph¸  
b»ng "chip" chuyªn dông! 

Ph¹m Huy §iÓn (ViÖn To¸n häc) 

 
Mäi ng−êi ®Òu biÕt "c¸i m¹nh" cña hÖ 

m· hãa c«ng khai RSA lµ dùa trªn "®iÓm 
yÕu" cña m¸y tÝnh trong viÖc ph©n tÝch 
mét sè nguyªn (®ñ lín) ra c¸c thõa sè 
nguyªn tè. C¸ch ®©y ch−a ®Çy 10 n¨m 
(chÝnh x¸c lµ n¨m 1994), ®Ó ph©n tÝch 
®−îc mét hîp sè gåm 129 ch÷ sè thËp 
ph©n ra c¸c thõa sè nguyªn tè (nh»m gi¶i 
m· mét c©u ®−îc m· ho¸ bëi hÖ RSA), 
ng−êi ta ph¶i dïng tíi 1600 m¸y tÝnh 
m¹nh (bao gåm ®ñ c¸c lo¹i workstations, 
mainframes, vµ supercomputers) lµm lµm 
viÖc liªn tôc trong vßng 8 th¸ng. HiÖn nay, 
ph−¬ng ph¸p ®−îc xem lµ hiÖu qu¶ nhÊt 
®èi víi bµi to¸n nµy lµ thuËt to¸n sö dông 
"sµng tr−êng sè". ChÝnh b»ng ph−¬ng ph¸p 
nµy mµ gÇn ®©y (n¨m 1999) ng−êi ta ®· 
ph©n tÝch ®−îc hîp sè víi ®é dµi kû lôc lµ 
155 ch÷ sè thËp ph©n (512 bit nhÞ ph©n), 
nh−ng còng mÊt nhiÒu th¸ng rßng vµ víi 

sè l−îng m¸y tÝnh khæng lå. Cho nªn hÖ 
m· RSA chuÈn mùc, víi ®é dµi ch×a kho¸ 
1024 bÝt nhÞ ph©n (kho¶ng 308 ch÷ sè thËp 
ph©n), ®−îc xem lµ "bÊt kh¶ bÎ" trong 
vßng 15-20 n¨m n÷a. Trong suèt h¬n 20 
n¨m tån t¹i ®· qua (kÓ tõ khi ®−îc c«ng bè 
v¸o n¨m 1977), hÖ m· RSA ®· bÞ rÊt nhiÒu 
ng−êi t×m ®ñ mäi c¸ch "tÊn c«ng", nh−ng 
nã vÉn ®øng v÷ng. KÕt qu¶ h¬n 20 n¨m 
"c«ng ph¸" cña giíi "th¸m m· chuyªn 
nghiÖp" ®· ®−îc tãm l−îc trong bµi b¸o 
cña Dan Boneh víi tùa ®Ò "Hai m−¬i n¨m 
tÊn c«ng hÖ m· RSA" (®¨ng trong tê 
Notices of the AMS, th¸ng 2, n¨m 1999), 
trong ®ã thõa nhËn r»ng RSA chØ cã thÓ bÞ 
"bÎ" khi ng−êi ta kh«ng biÕt dïng nã mét 
c¸ch "bµi b¶n" mµ th«i. Ta hiÓu v× sao 
RSA trë thµnh hÖ m· th«ng dông nhÊt 
trong c¸c hÖ m· "phi ®èi xøng" cho ®Õn 
tËn b©y giê. 
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ThÕ mµ míi ®©y Adi Shamir (mét 
trong 3 ®ång t¸c gi¶ ®· c«ng bè ph¸t minh 
hÖ m· RSA) lµm cho "thiªn h¹" giËt m×nh 
khi tuyªn bè r»ng «ng ®· cïng c¸c céng sù 
t¹i phßng Tin häc vµ To¸n øng dông cña 
ViÖn nghiªn cøu khoa häc Weizmann 
(Israel) thiÕt kÕ ra "con chip ®Æc chñng" 
cho viÖc ph©n tÝch mét sè ra c¸c thõa sè 
nguyªn tè, cã søc m¹nh phi th−êng vµ cã 
kh¶ n¨ng bÎ ®−îc hÖ m· RSA tiªu chuÈn 
hiÖn nay. Mét c«ng cô "®Æc chñng" kiÓu 
nµy còng ®· tõng ®−îc biÕt ®Õn tr−íc ®©y, 
®ã lµ hÖ thèng quang ®iÖn tö TWINKLE, 
sö dông c¸c thµnh phÇn kh¸ ®¾t tiÒn vµ khã 
chÕ t¹o. HÖ thèng míi cña Shamir vµ c¸c 
®ång nghiÖp, gäi t¾t lµ TWIRL, cã nhiÒu 
®iÓm gièng víi TWINKLE, nh−ng kh«ng 
chøa c¸c thµnh phÇn quang häc ®¾t tiÒn, 
khã kiÕm mµ ®−îc thiÕt lËp dùa trªn c«ng 
nghÖ VLSI phæ biÕn hiÖn nay, víi cÊu tróc 
song song h÷u hiÖu h¬n (cho chÝnh bµi 
to¸n ph©n tÝch sè). VÒ b¶n chÊt nã lµ mét 
hÖ thèng tÝch hîp mét l−îng khæng lå c¸c 
bé vi xö lý ch¹y trªn tÇn sè 1GHz. 

Cho tíi lóc nµy, "con chip ®Æc chñng" 
TWIRL míi chØ n»m trªn s¬ ®å, ch−a ®−îc 
triÓn khai trong thùc tÕ, nh−ng mét sè 
®¸nh gi¸ s¬ bé cho thÊy: ®Ó ph©n tÝch mét 
sè cã "®é dµi kû lôc" 512 bit nhÞ ph©n (nh− 
®· nãi ë trªn) chØ cÇn mét m¸y tÝnh chuyªn 
dông thiÕt lËp trªn c¬ së con chip TWIRL 
trÞ gi¸ kho¶ng 10 ngµn USD, lµm viÖc 
trong vßng 10 phót. NÕu nhí r»ng c«ng 
viÖc nµy ®· tõng ®ßi hái hµng ngµn m¸y 
tÝnh m¹nh lµm viÖc trong nhiÒu th¸ng rßng 
r·, ta thÊy ngay søc m¹nh cña "con chip 
chuyªn dông" qu¶ lµ phi th−êng. Tuy 
nhiªn, còng theo c¸c ®¸nh gi¸ nµy, muèn 
ph©n tÝch mét sè cã ®é dµi gÊp ®«i nh− thÕ, 
tøc lµ kho¶ng 1024 bit nhÞ ph©n (nh− ch×a 
kho¸ th«ng th−êng cña mét hÖ m· RSA 
tiªu chuÈn hiÖn nay), th× ph¶i cÇn tíi mét 
m¸y chuyªn dông trÞ gi¸ kho¶ng 10 triÖu 
USD, lµm viÖc liªn tôc trong thêi gian 1 
n¨m. Nh− vËy, gi¶ sö cø theo c¸i ®µ nµy 

mµ tiÕp tôc ®−îc, th× ®Ó bÎ ®−îc hÖ m· 
RSA víi ®é dµi kho¸ 2048 bit nhÞ ph©n th× 
ph¶i cÇn tíi m¸y tÝnh chuyªn dông trÞ gi¸ 
10 tû USD, lµm viÖc liªn tôc trong 52560 
n¨m! (Tuy nhiªn ®iÒu "gi¶ sö" nµy còng 
khã mµ thµnh hiÖn thùc, v× trong thiÕt kÕ 
cña chip th× con sè 1024 cã vÎ nh− lµ mét 
c¸i "ng−ìng" vÒ mÆt phÇn cøng mµ ch−a 
thÊy kh¶ n¨ng nµo cã thÓ "n©ng" ®−îc lªn 
cao h¬n mét c¸ch ®¸ng kÓ. Dï r»ng c¸c t¸c 
gi¶ cã ®Ò cËp tíi viÖc thiÕt kÕ c¸c chip ®Æc 
thï cho viÖc ph©n tÝch c¸c hîp sè ®ñ mÞn, 
chøa c¸c thõa sè nguyªn tè kh«ng v−ît 
qu¸ 10 ch÷ sè thËp ph©n, vµ hy väng nã 
cho phÐp ph©n tÝch ®−îc c¸c hîp sè cã ®é 
dµi tíi 4096 bit, nh−ng c«ng nghÖ nµy 
kh«ng ¸p dông ®−îc cho tr−êng hîp 
chung.) 

HiÖn nay, mÆc dï ch−a ai tr«ng thÊy 
c¸i m¸y chuyªn dông trÞ gi¸ 10 triÖu USD 
cña Shamir vµ ®ång nghiÖp ra lµm sao, 
nh÷ng ng−êi "lo xa" ®· b¾t ®Çu chuyÓn 
sang dïng ch×a khãa víi ®é dµi lín h¬n 
(chÞu thiÖt phÇn nµo vÒ tèc ®é xö lý), cßn 
nh÷ng ng−êi "thùc tÕ" h¬n th× vÉn yªn t©m 
chê cho c¸i m¸y chuyªn dông kia xuÊt 
hiÖn, ®Ó råi dïng gi¶i ph¸p thay ®æi ch×a 
hµng n¨m mµ kh«ng muèn chÞu hy sinh vÒ 
mÆt tèc ®é. 

Võa qua, c¸c c¸n bé cña phßng 
Nghiªn cøu vµ Ph¸t triÓn PhÇn mÒm (ViÖn 
To¸n häc) ®· tiÕn hµnh cho ch¹y thö phiªn 
b¶n RSA míi víi ®é dµi ch×a khãa lªn tíi 
2048 bit th× thÊy r»ng, trong c¸c dÞch vô c¬ 
b¶n cña RSA hiÖn nay lµ m· ch×a khãa 
phiªn vµ t¹o ch÷ ký ®iÖn tö, sù chªnh lÖnh 
vÒ tèc ®é xö lý so víi phiªn b¶n tiªu chuÈn 
(®é dµi ch×a kho¸ 1024 bit) lµ kh«ng ®¸ng 
kÓ (nÕu dïng c¸c m¸y cã cÊu h×nh th«ng 
th−êng hiÖn nay, nh− Pentium III hoÆc 
t−¬ng ®−¬ng).  

 Xem ra, con "chip" cña Shamir dï cã 
lµ c¸i "mãng tay rÊt nhän" nh−ng vÉn khã 
mµ ®©m thñng ®−îc vá "qu¶ b−ëi" RSA. 
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Chóc mõng Nhµ gi¸o nh©n d©n,  

Gi¸o s−  Ng« Thóc Lanh 80 tuæi 

                Bïi V¨n NghÞ (§HSP Hµ Néi) 
 

Gi¸o s− Ng« Thóc Lanh tham 
gia c«ng t¸c trong ngµnh gi¸o 
dôc tõ n¨m 1947. N¨m 1954, 
GS. Ng« Thóc Lanh  lµ c¸n bé 
gi¶ng d¹y cña Ban To¸n - Lý 
(tiÒn th©n cña khoa To¸n - Tin, 
tr−êng §HSP Hµ Néi ngµy 
nay) t¹i tr−êng S− ph¹m cao 
cÊp ë Khu häc x¸ Nam Ninh 
(Qu¶ng T©y, Trung Quèc). GS. 
Ng« Thóc Lanh lµ mét trong 
nh÷ng c¸n bé gi¶ng d¹y cã mÆt 
ngay tõ nh÷ng ngµy ®Çu thµnh 
lËp khoa To¸n- Lý, tr−êng §¹i 
häc s− ph¹m. 

 

 
 

Tr¶i qua c¸c c−¬ng vÞ c«ng t¸c: C¸n bé 
gi¶ng d¹y (tõ n¨m 1954 ®Õn n¨m 1958), 
Chñ nhiÖm bé m«n §¹i sè (tõ n¨m 1958 
®Õn n¨m 1966), Chñ nhiÖm khoa To¸n (tõ 
n¨m 1966 ®Õn n¨m 1972), GS. Ng« Thóc 
Lanh lu«n lµ ng−êi thÇy gi¸o mÉu mùc, 
ng−êi l·nh ®¹o tËn tôy víi c«ng viÖc, cã 
nhiÒu ®ãng gãp lín lao cho qu¸ tr×nh x©y 
dùng vµ ph¸t triÓn khoa To¸n tr−êng §HSP 
Hµ Néi trong nh÷ng n¨m 50, 60, 70, 80. 

NhiÒu sù kiÖn quan träng g¾n liÒn víi 
nh÷ng n¨m th¸ng gi¶ng d¹y vµ l·nh ®¹o 
khoa To¸n, tr−êng §HSP Hµ Néi cña GS. 
Ng« Thóc Lanh. §ã lµ nh÷ng n¨m th¸ng 
cßn rÊt thiÕu ®éi ngò c¸n bé gi¶ng d¹y cña 
nh÷ng ngµy ®Çu míi thµnh lËp Khoa vµ 
Tr−êng, nh÷ng n¨m th¸ng chiÕn tranh ph¸ 
ho¹i b»ng kh«ng qu©n cña giÆc Mü, khoa 
To¸n, tr−êng §HSP Hµ Néi ph¶i ®i s¬ t¸n 
vÒ Phï Cõ (H−ng Yªn), øng Hoµ (Hµ 
T©y), vÒ VÜnh T−êng (VÜnh Phó). §ã lµ 
nh÷ng n¨m th¸ng ®Çy khã kh¨n, vÊt v¶ 
trong c¶ viÖc chung lÉn viÖc t− cña GS. 
Ng« Thóc Lanh. N¨m häc 1966-1967, n¨m 
®Çu tiªn cña nhiÖm kú Chñ nhiÖm khoa 

To¸n cña GS Ng« Thóc Lanh, tæ Phæ 
th«ng chuyªn to¸n (tiÒn th©n cña Khèi Phæ 
th«ng chuyªn To¸n- Tin, tr−êng §HSP Hµ 
Néi ngµy nay) ®−îc thµnh lËp vµ còng tõ 
n¨m ®ã Khèi ®· liªn tôc dµnh ®−îc nhiÒu 
thµnh tÝch xuÊt s¾c trong viÖc ®µo t¹o, båi 
d−ìng nh÷ng häc sinh n¨ng khiÕu vÒ To¸n. 
Còng b¾t ®Çu tõ n¨m häc nµy Khoa To¸n 
cã chñ tr−¬ng më chÕ ®é båi d−ìng cÊp 
hai cho c¸n bé gi¶ng d¹y (nay gäi lµ chÕ 
®é nghiªn cøu sinh). §Æc biÖt, trong nhiÖm 
kú Chñ nhiÖm khoa cña GS Ng« Thóc 
Lanh, n¨m 1968, Khoa To¸n vinh dù ®−îc 
Nhµ n−íc c«ng nhËn lµ Khoa Lao ®éng X· 
Héi Chñ NghÜa. 

  Trong nh÷ng n¨m c«ng t¸c t¹i Khoa 
To¸n, tr−êng §HSP Hµ Néi, GS Ng« Thóc 
Lanh ®· viÕt nhiÒu gi¸o tr×nh, s¸ch chuyªn 
kh¶o, s¸ch gi¸o khoa phôc vô cho gi¶ng 
d¹y ë nhiÒu tr−êng trong c¶ n−íc. RÊt 
nhiÒu c¸c thÕ hÖ häc trß cña GS Ng« Thóc 
Lanh ®· tr−ëng thµnh, trë thµnh c¸c nhµ 
l·nh ®¹o cao cÊp, c¸c nhµ khoa häc cã 
tr×nh ®é cao, c¸c gi¸o s−, phã gi¸o s−, tiÕn 
sÜ khoa häc, tiÕn sÜ..., c¸c thÇy gi¸o, c« 
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gi¸o gi¶ng d¹y ë c¸c tr−êng ®¹i häc, cao 
®¼ng, c¸c tr−êng phæ th«ng. HiÖn nay GS 
Ng« Thóc Lanh vÉn cã nh÷ng ®ãng gãp 
quý b¸u, chØ gi¸o cho c¸c thÕ hÖ kÕ tiÕp. 
Gi¸o s− ®· dµnh hÕt t©m huyÕt cho sù 
nghiÖp gi¸o dôc vµ ®µo t¹o. Gi¸o s− rÊt 

xøng ®¸ng víi nh÷ng danh hiÖu: Nhµ gi¸o 
nh©n d©n do Nhµ n−íc trao tÆng. 

   Nh©n dÞp Nhµ gi¸o nh©n d©n, Gi¸o s− 
Ng« Thóc Lanh, 80 tuæi, xin kÝnh chóc 
Gi¸o s− lu«n lu«n m¹nh khoÎ vµ h¹nh 
phóc. 

  
 

chóc mõng  
gi¸o s− Ng« thóc Lanh trßn 80 tuæi 

Vò TuÊn (§HSP Hµ Néi) 
 

Sau C¸ch m¹ng th¸ng T¸m, nh− bao 
thanh niªn kh¸c, anh Ng« Thóc Lanh, sinh 
viªn tr−êng §¹i häc §«ng D−¬ng "xÕp bót 
nghiªn" lªn ®−êng tham gia cuéc kh¸ng 
chiÕn chèng Ph¸p b¶o vÖ Tæ quèc. 

Anh kh«ng ra mÆt trËn. Theo ®Ò nghÞ 
cña gi¸o s− Ngôy Nh− Kontum, Bé Gi¸o 
dôc ph©n c«ng anh d¹y häc. NghiÖp lµm 
thÇy ®Õn víi anh t×nh cê nh−  thÕ. 

§Çu tiªn, anh d¹y ë tr−êng Trung häc 
kh¸ng chiÕn Chu V¨n An ë ViÖt B¾c, bËc 
häc cao nhÊt ë chiÕn khu lóc Êy. Thêi bÊy 
giê, tr−êng ë trong lßng d©n, thÇy, trß ë 
nhµ d©n, råi míi tù  m×nh x©y dùng tr−êng 
së vµ n¬i ¨n chèn ë riªng. NhiÒu m«n häc, 
nhÊt lµ nh÷ng m«n häc tù nhiªn, c¸c bµi 
gi¶ng chØ nhê vµo trÝ nhí cña thÇy vµ mét 
vµi quyÓn s¸ch tiÕng Ph¸p ngÉu nhiªn cã 
®−îc, nh−ng nhµ tr−êng ®· ho¹t ®éng hÕt 
søc h¨ng h¸i, nghiªm tóc vµ hiÖu qu¶. KÕt 
thóc khãa häc mçi ng−êi nhËn mét nhiÖm 
vô míi: vµo c«ng binh x−ëng, ra mÆt trËn, 
vµo ®Þch hËu...Anh Lanh ®−îc ®iÒu ®éng 
sang d¹y häc t¹i Khu häc x¸ Trung −¬ng ë 
Nam Ninh- Trung Quèc. 

Hßa b×nh lËp l¹i (1954) c¸c tr−êng ®¹i 
häc non trÎ cña ta ra ®êi, anh l¹i lµ mét 
trong nh÷ng ng−êi x©y nÒn mãng cho c¶ 
hÖ thèng ®¹i häc ViÖt Nam sau nµy. Cïng 
víi c¸c gi¸o s− Lª V¨n Thiªm, NguyÔn 
Thóc Hµo, Hoµng Tôy, NguyÔn C¶nh 
Toµn... gi¸o s− Ng« Thóc Lanh ®· tham 
gia x©y dùng ch−¬ng tr×nh, viÕt gi¸o tr×nh 

vµ gi¶ng d¹y rÊt nhiÒu m«n to¸n kh¸c 
nhau. Nh÷ng ng−êi thÇy ®¹i häc ®Çu tiªn 
Êy ®· ®µo t¹o nhiÒu líp c¸n bé gi¶ng d¹y 
vµ nghiªn cøu To¸n häc lµm nßng cèt cho 
c¸c tr−êng ®¹i häc vµ c¸c viÖn nghiªn cøu 
ngµy nay. 

Tõ n¨m 1956, hai gi¸o s−  Ng« Thóc 
Lanh vµ NguyÔn C¶nh Toµn ®−îc giao 
nhiÖm vô x©y dùng khoa To¸n, tr−êng §¹i 
häc S− ph¹m Hµ Néi. Tõ ®ã GS Ng« Thóc 
Lanh ®· cÇn mÉn lµm viÖc, gi¶ng d¹y, ®µo 
t¹o líp líp c¸n bé To¸n cho tr−êng §HSP 
Hµ Néi. Kh«ng ®−îc cö ®i ®µo t¹o chÝnh 
quy ë n−íc ngoµi nh− nhiÒu ng−êi kh¸c, 
thÇy ph¶i tù häc, tù ®µo t¹o ®Ó hoµn thµnh 
mäi nhiÖm vô, lóc nµo còng rÊt cao, rÊt 
nÆng nÒ. 

Nh÷ng n¨m thÇy lµm chñ nhiÖm khoa 
lµ nh÷ng n¨m khoa To¸n §HSP Hµ Néi 
lµm viÖc nghiªm tóc nhÊt, d¹y dç chuÈn 
mùc, häc tËp vµ lao ®éng h¨ng say nhÊt, 
mÆc dï ®ã lµ nh÷ng n¨m gian khæ cña thêi 
bom ®¹n chèng Mü. 

ThÇy ®· d¹y nhiÒu ngh×n giê, viÕt nhiÒu 
ngh×n trang s¸ch vµ ®· cã nhiÒu ngh×n häc 
trß. 

TËn tôy, khiªm nh−êng vµ trung thùc lµ 
bµi häc lín thÇy ®Ó l¹i trong lßng häc trß. 

Thêi gian tr«i ®i... 
Ngµy nµo cßn lµ anh thanh niªn sung 

søc, nhiÖt huyÕt, h«m nay gi¸o s− Ng« 
Thóc Lanh ®· b−íc sang tuæi 80. Cßn 
m¹nh mÏ, minh mÉn; vÉn h¨ng h¸i luyÖn 
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tËp, ®äc vµ viÕt. §ã lµ phóc Êm cña riªng 
thÇy. 

Mçi ng−êi cã mét cuéc ®êi. Cã nh÷ng 
ng−êi danh väng chãi chang. RÊt nhiÒu 
cuéc ®êi kh¸c tr«i qua b×nh lÆng, kh«ng ån 

µo. B×nh dÞ, liªm khiÕt vµ cÇn cï lµ cuéc 
®êi nhµ gi¸o. Thanh th¶n, hån hËu lµ t©m 
hån nhµ gi¸o. 

KÝnh chóc thÇy c« m¹nh kháe, sèng l©u 
vui h−ëng tuæi giµ ªm ¶ trêi cho. 

 
 
 

Quü Lª V¨n Thiªm 
 

§Ó gãp phÇn khuyÕn khÝch c¸c tµi 
n¨ng trÎ häc to¸n vµ lùa chän to¸n häc lµm  
nghÒ nghiÖp t−¬ng lai cña m×nh, Héi To¸n 
häc ViÖt nam  ®· thµnh lËp Quü Lª V¨n 
Thiªm vµ Gi¶i th−ëng Lª V¨n Thiªm 
giµnh cho häc sinh vµ gi¸o viªn d¹y to¸n ë 
c¸c tr−êng PTTH. Tõ khi thµnh lËp, Quü 
®· nhËn ®−îc sù ñng hé nhiÖt t×nh cña 
nhiÒu c¬ quan, tæ chøc vµ c¸ nh©n c¸c nhµ 
khoa häc trong vµ ngoµi n−íc, vµ ®· gãp 
phÇn nhÊt ®Þnh vµo viÖc khuyÕn khÝch 
phong trµo d¹y to¸n, häc to¸n ë c¸c tr−êng 
phæ th«ng.  

§Ó cã thÓ duy tr× vµ ph¸t triÓn Quü Lª 
V¨n Thiªm, Héi To¸n häc ViÖt Nam rÊt 
mong nhËn ®−îc sù ñng hé tiÕp tôc cña 
c¸c c¬ quan, ®oµn thÓ vµ c¸ nh©n  

 
Xin ch©n thµnh c¸m ¬n. 

                                                      
Quü Lª V¨n Thiªm 

 
 

Danh s¸ch c¸c tËp thÓ vµ c¸ nh©n  
®· ñng hé quü Lª V¨n Thiªm 
(xÕp theo thø tù thêi gian) 

 
1. §oµn Quang M¹nh, Tr−êng N¨ng 

khiÕu H¶i Phßng 
2. NguyÔn Vò Quèc H−ng, §HQG HN 
3. §Æng §×nh ¸ng, §HQG TP HCM 
4. NguyÔn §×nh TrÝ, §HBK HN 
5. NguyÔn §×nh L©n, §HSP TP HCM 
6. TrÇn M¹nh H−ng, C§SP TP HCM 

7. NguyÔn Thanh V©n, §H Toulouse, 
Ph¸p 

8. NguyÔn §×nh Ngäc, Bé Néi vô 
9. Tr−¬ng Mü Dung, §HKT TP HCM 
10.   F. Ph¹m, §H Nice, Ph¸p 
11. M. Brodman, Zurich, Thôy Sü 
12. Nhµ XuÊt b¶n Gi¸o dôc 
13. NguyÔn §×nh Sang, §HQG HN 
14. ViÖn To¸n häc, TTKHTN & CNQG 
15. Ng« ViÖt Trung, ViÖn To¸n häc 
16. Bïi Kh¾c S¬n, C§SP Qu¶ng B×nh 
17. Ng« V¨n L−îc, Vietsovpetro 
18. Trung t©m KHTN & CNQG 
19. Ch−¬ng tr×nh quèc gia NCCB vÒ 

KHTN 
20. Hoµng Tôy, ViÖn To¸n häc 
21. Hµ Huy Kho¸i, ViÖn To¸n häc 
22. NguyÔn Tù C−êng, ViÖn To¸n häc 
23. Khoa To¸n, §HSP Th¸i Nguyªn 
24. Ph¹m Ngäc Thao, §HQG HN 
25. Masaaki YOSHIDA, Kyushu Univ., 

NhËt B¶n 
26. §ç Hång T©n, ViÖn To¸n häc 
27. T¹ ThÞ Hoµi An, §HSP Vinh 
28. Lª ThÞ Thanh Nhµn, §HSP Th¸i 

Nguyªn 
29. Lª Dòng Tr¸ng, §H Marseille , 

Ph¸p 
30. Phan §×nh DiÖu, §HQG HN 
31. Khoa To¸n-Tin, §HSP Vinh 
32. Hoµng Mai Lª, C§SP Th¸i Nguyªn 
33. §HKHTN, §HQG HN 
34. Phan Quèc Kh¸nh, §HQG TP HCM 
35. NguyÔn H÷u Anh, §HQG TP HCM 
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36. Phan Huy TØnh, THPT Phan Béi 
Ch©u, Vinh, NghÖ An 

37. §inh ThÞ Xu©n, C§SP Th¸i Nguyªn 
38. Lª TuÊn Hoa, ViÖn To¸n häc 
39. Ng« B¶o Ch©u, Univ. Paris 13, Ph¸p 
40. §inh V¨n Huúnh, ViÖn To¸n häc 
41. C§SP Qu¶ng B×nh 
42. Lª ThÞ Hoµi Thu, C§SP Qu¶ng B×nh 
43. Hoµng §×nh Dung, ViÖn To¸n häc 
44. TrÇn TuÊn Nam, Dù bÞ §H Nha 

Trang 
45. Ph¹m H÷u Anh Ngäc, §HSP HuÕ 
46. TrÇn §×nh Long, §HSP HuÕ 
47. Vò Hoµi An, C§SP H¶i D−¬ng 
48. Lª Ngäc L¨ng, §H Má-§Þa chÊt HN 
49. NguyÔn Ngäc Chu, ViÖn To¸n häc 
50. Khoa To¸n-Tin, §H §µ L¹t 
51. T¹ Lª Lîi, §H §µ L¹t 
52. NguyÔn Cam, §HSP TP HCM 
53. Mþ Vinh Quang, §HSP TP HCM 

54. N. Koblitz, §H Washington, Mü 
55. NguyÔn Ch¸nh Tó, §HSP HuÕ 
56. TrÇn Kh¸nh H−ng, Nguyªn c¸n bé 

§HSP HuÕ 
57. Uû ban nh©n d©n TØnh Hµ TÜnh 
58. Uû ban nh©n d©n TØnh NGhÖ An 
59. TrÇn V¨n Vu«ng, ViÖn KHGD 
60. TrÇn Nam Dòng, §HQG TP HCM 
61. Ph¹m M¹nh TuyÕn, Së GD §T Th¸i 

Nguyªn 
62. Líp cao häc kho¸ 10, ViÖn To¸n 

häc 
 
Trong danh s¸ch trªn, cã rÊt nhiÒu c¬ 

quan vµ c¸ nh©n ®· ñng hé nhiÒu lÇn.  
 
Quü Lª V¨n thiªm xin ch©n thµnh 

c¸m ¬n c¸c c¸ nh©n vµ c¬ quan ®· nhiÖt 
t×nh ñng hé x©y dùng Quü. 

 

 

Danh s¸ch c¸c TiÕn sÜ To¸n häc 
b¶o vÖ trong n−íc ®Õn th¸ng 9/2002 

vµ ®· ®−îc cÊp b»ng TiÕn sÜ ®Õn th¸ng 12/2002 
 

 
T
T 

Hä vµ tªn NCS 
C¬ quan c«ng t¸c 

Ngµy b¶o vÖ 
C¬ së ®µo t¹o

Tªn ®Ò tµi luËn ¸n 
Chuyªn ngµnh 

Ng−êi h−íng dÉn 
khoa häc 

 
1. TrÞnh §µo ChiÕn 

Së Gi¸o dôc vµ 
§µo t¹o Gia Lai 

28/9/2001 
§HKH TN 
Hµ Néi 

Mét sè vÊn ®Ò vÒ chuçi 
Dirichlet suy réng vµ øng 
dông 
1.01.01 – To¸n gi¶i tÝch 

GS-TSKH 
NguyÔn V¨n 
MËu 
TS Lª H¶i Kh«i 

2. §µm V¨n NhØ 
C§ SP Th¸i B×nh  

6/9/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

§Æc biÖt ho¸ m«®un h÷u h¹n 
sinh trªn vµnh ®a thøc 
1.01.03 - §¹i sè vµ lý 
thuyÕt sè 

GS-TSKH Ng« 
ViÖt Trung  
PGS-TSKH Lª 
TuÊn Hoa 

3. NguyÔn ViÖt H¶i 
§HSP  H¶i Phßng 

12/9/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

L−îng tö ho¸ biÕn d¹ng trªn 
c¸c K-quü ®¹o vµ biÓu diÔn 
cña hai nhãm MD vµ MD4 
1.01.05 – H×nh häc vµ t«p« 

GS-TSKH §ç 
Ngäc DiÖp 

4. Hoµng Quang 
TuyÕn 

28/9/2001 
ViÖn To¸n 

Ph−¬ng ph¸p tèi −u kh«ng 
låi trªn tËp Pareto cña bµi 

PGS-TSKH Lª 
Dòng M−u 
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Së KH, CN vµ 
MT §µ N½ng 

häc to¸n ®a môc tiªu ph©n tuyÕn 
tÝnh 
1.01.09 – VËn trï häc 

TS Th¸i Quúnh 
Phong 

5. TrÇn Minh ThuyÕt 
Tr−êng ®¹i häc 
Kinh tÕ TP HCM 

19/10/2001 
§HSP 
TPHCM 

§Þnh lÝ tån t¹i vµ duy nhÊt 
nghiÖm ®èi víi mét sè bµi 
to¸n biªn phi tuyÕn 
1.01.01 – To¸n gi¶i tÝch 

PGS-TS TrÇn 
V¨n TÊn 
TS TrÇn Thµnh 
Long 

6. Vò Hoµi An 
C§SP H¶i D−¬ng 

13/11/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

Ph©n phèi gi¸ trÞ cho hµm 
vµ ¸nh x¹ chØnh h×nh p-adic 
nhiÒu biÕn 
1.01.03 - §¹i sè vµ lÝ 
thuyÕt sè 

GS-TSKH Hµ 
Huy Kho¸i 

7. Tr−¬ng V¨n 
Th−¬ng 
§HSP - §H HuÕ 

9/11/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

Mét sè tÝnh chÊt cña 
kh«ng gian Banach cã 
chuÈn sinh bëi hµm lâm 
1.01.01 – To¸n gi¶i tÝch 

GS-TSKH TrÇn 
§øc V©n 
PGS-TSKH Hµ 
Huy B¶ng 

8. Ph¹m V¨n Th¹o 
§H Ngo¹i ng÷ - 
§HQGHN 

20/12/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

VÒ kh¶ n¨ng biÓu diÔn 
ng«n ng÷ cña m¹ng Petri 
1.01.10 - §¶m b¶o to¸n 
häc cho MT vµ HTTT 

PGS-TS Ph¹m 
Trµ ¢n 
TS KiÒu §øc 
Thµnh 

9. Vò ThÞ Th¸i 
C§SP Th¸i 
Nguyªn 

23/11/2001 
§H S− ph¹m 
Hµ Néi  

B−íc ®Çu h×nh thµnh vµ ph¸t 
triÓn trÝ t−ëng t−îng kh«ng 
gian cho häc sinh tiÓu häc 
th«ng qua d¹y häc c¸c yÕu 
tè h×nh häc 
5.07.02 – Ph−¬ng ph¸p 
gi¶ng d¹y to¸n 

PGS-TS TrÇn 
Thóc Tr×nh 

10. NguyÔn B¸ Minh 
§H Th−¬ng m¹i 
Hµ Néi 

31/12/2001 
ViÖn To¸n 
häc 

Mét sè tÝnh chÊt cña ¸nh x¹ 
®a trÞ vµ øng dông cña chóng 
trong lÝ thuyÕt tèi −u vect¬ 
®a trÞ 
 1.01.09 – VËn trï häc 

PGS-TSKH 
NguyÔn Xu©n 
TÊn. 
TS Vò V¨n §¹t 

11. §inh TÊn Ph−íc 
Côc Hµng kh«ng 
D©n dông VN 

7/9/2001 
§H Vinh 

Gãp phÇn hoµn thiÖn néi 
dung vµ ph−¬ng ph¸p d¹y 
häc c¸c yÕu tè h×nh häc gi¶i 
tÝch cho c¸c líp chuyªn to¸n 
ë bËc trung häc cña VN 
 5.07.02 – PPGD To¸n 

PGS-TS §µo 
Tam 

12. NguyÔn M¹nh 
Chung 
§H  Hång §øc, 
Thanh Hãa 

14/12/2001 
ViÖn Khoa 
häc gi¸o dôc 

N©ng cao hiÖu qu¶ d¹y kh¸i 
niÖm to¸n häc b»ng c¸c biÖn 
ph¸p s− ph¹m theo h−íng 
tÝch cùc ho¸ ho¹t ®éng nhËn 
thøc cña häc sinh 
 5.07.02 – PPGD To¸n 

PGS-TS  Ng« 
H÷u Dòng 
TS  NguyÔn H÷u 
Ch©u 

13. NguyÔn Sü §øc 
Së Gi¸o dôc vµ 
§µo t¹o Hoµ B×nh 

20/5/2002 
§HSP Hµ 
Néi 

X©y dùng vµ sö dông phÇn 
mÒm d¹y häc hç trî luyÖn 
tËp m«n to¸n ë tr−êng tiÓu 
häc 

GS-TSKH 
NguyÔn B¸ Kim 
TS NguyÔn Th¸i 
Lai
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5.07.02 – PP GD To¸n Lai 
14. Hå CÈm Hµ 

§HSP  Hµ Néi  
18/5/2002 
§H B¸ch 
khoa Hµ Néi 

Mét c¸ch tiÕp cËn më réng 
c¬ së d÷ liÖu quan hÖ víi 
th«ng tin kh«ng ®Çy ®ñ 
1.01.10 - §¶m b¶o to¸n 
häc cho MT vµ HTTT 

PGS-TS Hå 
ThuÇn 
TS  NguyÔn 
Thanh Thuû 

15. Phan V¨n ThiÖn 
§HSP - §¹i häc 
HuÕ 

28/6/2002 
ViÖn To¸n 
häc 

ChÆn trªn Serge cho chØ sè 
chÝnh quy cña tËp ®iÓm bÐo 
trong kh«ng gian x¹ ¶nh 
1.01.03 - §¹i sè vµ lý 
thuyÕt sè 

GS-TSKH  Ng« 
ViÖt Trung 
PGS-TSKH  Lª 
TuÊn Hoa 

16. §Æng Quang ViÖt 
Tr−êng ®¹i häc 
T©y B¾c 

16/7/2002 
ViÖn Khoa 
häc gi¸o dôc 

T¨ng c−êng ®Þnh h−íng s− 
ph¹m trong d¹y häc §¹i sè 
®¹i c−¬ng th«ng qua viÖc 
x©y dùng mét sè chuyªn ®Ò 
cho sinh viªn to¸n cao ®¼ng 
s− ph¹m 
5.07.02 – PPGD To¸n 

PGS-TS  
NguyÔn H÷u 
Ch©u 
PGS-TSKH  §ç 
§øc Th¸i 

17. NguyÔn ThÞ TuyÕt 
Mai 
§HSP Th¸i 
Nguyªn 

3/9/2002 
§HSP  Hµ 
Néi 

Mét sè ®Þnh lÝ vÒ ¸nh x¹ 
chØnh h×nh t¸ch biÕn vµ th¸c 
triÓn chØnh h×nh kiÓu 
Noguchi 
1.01.01 – To¸n gi¶i tÝch 

PGS-TSKH §ç 
§øc Th¸i 
TS Khu Quèc 
Anh 

 

 

 

Tin tøc héi viªn vµ ho¹t ®éng to¸n häc 
 
LTS: §Ó t¨ng c−êng sù hiÓu biÕt lÉn nhau trong céng ®ång c¸c nhµ to¸n häc ViÖt Nam, Toµ so¹n mong nhËn 
®−îc nhiÒu th«ng tin tõ c¸c héi viªn HTHVN vÒ chÝnh b¶n th©n m×nh, c¬ quan m×nh hoÆc ®ång nghiÖp cña 
m×nh. 
 
 

 
Héi th¶o khoa häc 
 
    Nh©n dÞp ®Çu Xu©n QuÝ Mïi, Héi 
th¶o khoa häc: Ch−¬ng tr×nh gi¶ng 
d¹y To¸n häc ë ®¹i häc vµ trªn ®¹i 
häc do Héi To¸n häc chñ tr× ®· ®−îc tæ 
chøc t¹i Th¸c §a, mét ®Þa ®iÓm nghØ m¸t 
ë ch©n nói Ba V×. KÕt hîp víi Héi th¶o 
lµ buæi gÆp mÆt truyÒn thèng c¸c thÕ hÖ 
to¸n häc trong vµ gÇn Hµ Néi nh©n dÞp 
®Çu xu©n.  

    Tíi dù Héi th¶o cã h¬n 160 c¸n bé, 
chñ yÕu cña c¸c c¬ quan t¹i Hµ Néi. Mét 
sè ®¬n vÞ xa nh− §H Vinh, §H Th¸i 
Nguyªn, ... biÕt tin còng ®a d¨ng kÝ tham 
dù. NhiÒu ý kiÕn tranh luËn s«i næi ®· 
diÔn ra. §a sè ý kiÕn cho r»ng n¨m 2003 
cÇn tæ chøc mét héi nghÞ khoa häc qui 
m« h¬n bµn vÒ vÊn ®Ò nµy. 
    KÕt thóc Héi th¶o lµ buæi gÆp mÆt 
truyÒn thèng vµ LÔ trao Gi¶i th−ëng Lª 
V¨n Thiªm cho mét thÇy gi¸o vµ 4 häc 
sinh cã thµnh tÝch xuÊt s¾c trong n¨m 
2002. 
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Chóc thä 
 
Nh©n dÞp GS Ng« Thóc Lanh 80 tuæi, 
Khoa To¸n, §HSP Hµ Néi ®· tæ chøc LÔ 
mõng th−îng thä vµo ngµy 22/2/2003. 
Héi To¸n häc xin chóc mõng Gi¸o s−, 
vµ kÝnh chóc Gi¸o s− vµ gia ®×nh m¹nh 
kháe, h¹nh phóc. 
 
Tr¸ch nhiÖm míi 
 
1. PGS-TS Ng« Sü Tïng ®−îc bæ 
nhiÖm gi÷ chøc vô Tr−ëng khoa 
To¸n, tr−êng §¹i häc Vinh tõ th¸ng 
12/2002. Anh sinh ngµy 01/9/1957 t¹i 
B¾c Thµnh, Yªn Thµnh, NghÖ An. Anh 
tèt nghiÖp khoa To¸n §¹i häc S− ph¹m 
Vinh n¨m 1977 vµ b¶o vÖ luËn ¸n TiÕn 
sÜ n¨m 1995.  N¨m 2002 ®−îc Nhµ n−íc 
phong häc hµm Phã gi¸o s−. Gi÷ chøc 
vô Phã tr−ëng khoa To¸n tõ th¸ng 
10/1998 ®Õn th¸ng 12/2002. 
 
2. TS Ph¹m Ngäc Béi ®−îc bæ nhiÖm 
gi÷ chøc vô Phã tr−ëng khoa To¸n 
tr−êng §¹i häc Vinh tõ th¸ng 
12/2002. Anh sinh ngµy 16/12/1954 t¹i 
H¶i HËu, Nam §Þnh. Anh tèt nghiÖp 
Khoa To¸n tr−êng §¹i häc S− ph¹m 
Vinh n¨m 1976 vµ b¶o vÖ luËn ¸n TiÕn 
sÜ n¨m 2001. 
 
3. TS NguyÔn Thµnh Quang ®−îc bæ 
nhiÖm gi÷ chøc vô Phã tr−ëng khoa 
To¸n tr−êng §¹i häc Vinh tõ th¸ng 
12/2002. Anh sinh ngµy 18/3/1958 t¹i 
Thµnh phè Vinh, NghÖ An. Anh tèt 
nghiÖp Khoa To¸n tr−êng §¹i häc S− 
ph¹m Vinh n¨m 1979 vµ b¶o vÖ luËn ¸n 
TiÕn sÜ n¨m 1998. 
 
§¹i häc Th¸i Nguyªn võa thµnh lËp 
Khoa khoa häc tù nhiªn trùc thuéc 
tr−êng. Sau ®©y lµ nh÷ng c¸n bé chñ 
chèt cña khoa: 

 
4. TS N«ng Quèc Chinh ®−îc bæ 
nhiÖm chøc vô Tr−ëng khoa tõ th¸ng 
10/2002. Anh sinh n¨m 1956 t¹i Cao 
B»ng. Tèt nghiÖp §HSP ViÖt B¾c n¨m 
1977, b¶o vÖ luËn ¸n tiÕn sÜ vÒ §¹i sè 
n¨m 1995 t¹i TiÖp Kh¾c. Lµ chñ nhiÖm 
Khoa To¸n §HSP Th¸i Nguyªn tõ 1997-
2001, tr−ëng phßng ®µo t¹o §HSP Th¸i 
Nguyªn tõ th¸ng 1 ®Õn th¸ng 10/2002. 
 
5. ThS. NguyÔn §øc L¹ng ®−îc bæ 
nhiÖm chøc vô Tr−ëng phßng tæng 
hîp cña Khoa tõ th¸ng 10/2002. Anh 
sinh n¨m 1959 t¹i L¹ng S¬n. Tèt nghiÖp 
§HSP ViÖt B¾c n¨m 1978, vµ b¶o vÖ 
luËn v¨n th¹c sÜ vÒ To¸n n¨m 1996, th¹c 
sÜ vÒ Tin n¨m 1999.  
 
6. TS Lª ThÞ Thanh Nhµn ®−îc bæ 
nhiÖm chøc vô Tr−ëng phßng ®µo t¹o 
cña Khoa tõ th¸ng 10/2002. ChÞ sinh 
n¨m 1970. Tèt nghiÖp §HSP ViÖt B¾c 
n¨m 1990, b¶o vÖ luËn ¸n tiÕn sÜ vÒ §¹i 
sè n¨m 2001 t¹i ViÖn To¸n häc. 
 
§Çu n¨m 2002, §H Th¸i Nguyªn còng 
®· thµnh lËp Khoa C«ng nghÖ Th«ng tin 
trùc thuéc. Sau ®©y lµ mét sè c¸n bé 
to¸n gi÷ tr¸ch nhiÖm qu¶n lÝ. 
 
7. ThS. Vò M¹nh Xu©n ®−îc bæ 
nhiÖm chøc vô Phã tr−ëng khoa C«ng 
nghÖ Th«ng Tin, §H Th¸i Nguyªn tõ 
th¸ng 3/2002. Anh sinh n¨m 1956 t¹i 
VÜnh Phóc. Tèt nghiÖp §HSP ViÖt B¾c 
n¨m 1977, tèt nghiÖp cao häc vÒ To¸n  
n¨m 1979, b¶o vÖ luËn v¨n th¹c sÜ Tin 
häc n¨m 1999. Lµ Phã chñ nhiÖm Khoa 
To¸n §HSP Th¸i Nguyªn tõ 1997-2001. 
 
8. ThS. Vò Vinh Quang ®−îc bæ 
nhiÖm chøc vô Tr−ëng phßng tæng 
hîp khoa C«ng nghÖ Th«ng Tin, §H 
Th¸i Nguyªn tõ th¸ng 3/2002. Anh 
sinh n¨m 1957 t¹i Th¸i Nguyªn. Tèt 
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nghiÖp §HTH Hµ Néi  n¨m 1978, b¶o 
vÖ luËn v¨n th¹c sÜ Tin häc n¨m 1999.  

 

§Ýnh chÝnh: Do s¬ suÊt, Trong c¸c sè 2 
TËp 1(1997), tr. 12 vµ sè 4 TËp 6(2002), 
tr. 14  Th«ng tin To¸n häc ®· ®−a sai tin 

tøc vÒ GS Hoµng Tôy. Gi¸o s− sinh n¨m 
1927, vµ kh«ng theo häc líp To¸n ®¹i 
cu¬ng do GS NguyÔn Thóc Hµo d¹y ë 
Khu 4 cò, n¨m 1947. Ban biªn tËp thµnh 
thËt xin lçi GS Hoµng Tôy vµ quÝ vÞ ®éc 
gi¶. 

 

 

 

gi¶i th−ëng khoa häc viÖn to¸n häc 2003 
 

Nh− th«ng b¸o ®· ®−a trong TH¤NG TIN TO¸N HäC TËp 1 Sè 2 (1997), tr. 10, Gi¶i 
th−ëng khoa häc ViÖn to¸n häc ®−îc trao 2 n¨m mét lÇn, vµo c¸c n¨m lÎ. Chóng t«i xin 
nh¾c l¹i ë ®©y nh÷ng néi dung chÝnh: 
 
   1. Mäi c¸n bé nghiªn cøu vµ gi¶ng d¹y to¸n häc cña ViÖt Nam, tuæi ®êi kh«ng qu¸ 40 
(sinh tõ n¨m 1963 trë vÒ sau) ®Òu cã quyÒn ®¨ng kÝ xÐt th−ëng. 
   2. Ng−êi ®−îc Gi¶i th−ëng sÏ ®−îc nhËn mét GiÊy chøng nhËn vµ 5.000.000 VN§. 
 
Hå s¬ ®¨ng kÝ xÐt th−ëng gåm: 
    1. LÝ lÞch khoa häc. 
    2. Danh môc c«ng tr×nh nghiªn cøu ®· c«ng bè. 
    3. Mét sè (kh«ng qu¸ 5) c«ng tr×nh tiªu biÓu. 
    4. Mét b¶n giíi thiÖu thµnh tÝch nghiªn cøu khoa häc cña ng−êi ®¨ng kÝ (do ®¬n vÞ 
c«ng t¸c cña ng−êi ®ã viÕt) 
 
LÞch xÐt Gi¶i th−ëng khoa häc ViÖn To¸n häc 2003: 
 
   1. H¹n nhËn hå s¬: ®Õn hÕt ngµy 30/9/2003. 
   2. Gi¶i th−ëng sÏ ®−îc c«ng bè vµo 30/11/2003. 
 
   Nh÷ng ng−êi ®· ®¨ng kÝ tham dù Gi¶i th−ëng vµo c¸c n¨m tr−íc  nh−ng ch−a ®−îc trao 
gi¶i th−ëng, nÕu sinh tõ n¨m 1963 trë vÒ sau, vÉn  cã thÓ ®¨ng kÝ tham dù Gi¶i th−ëng 
2003. Trong tr−êng hîp ®ã, ng−êi ®¨ng kÝ chØ cÇn göi th− kh¼ng ®Þnh nguyÖn väng ®¨ng 
kÝ tham dù Gi¶i th−ëng 2003 vµ nh÷ng th«ng tin míi nhÊt (nÕu cã) vÒ kÕt qu¶ nghiªn cøu. 
 
Hå s¬ xin göi vÒ ®Þa chØ 

   Ng« ViÖt Trung 
   ViÖn To¸n häc 
   Hép th− 631 Bê Hå Hµ Néi 
   Fax: (04)8343303 
   E-mail: nvtrung@thevinh.ncst.ac.vn 



KÝnh mêi quÝ vÞ vµ c¸c b¹n ®ång nghiÖp   
®¨ng kÝ tham gia Héi To¸n Häc ViÖt Nam 
 
    Héi To¸n häc ViÖt Nam ®−îc thµnh lËp tõ n¨m 1966. Môc ®Ých cña Héi lµ gãp phÇn ®Èy m¹nh c«ng 
t¸c gi¶ng d¹y, nghiªn cøu phæ biÕn vµ øng dông to¸n häc. TÊt c¶ nh÷ng ai cã  tham gia gi¶ng d¹y, 
nghiªn cøu phæ biÕn vµ øng dông to¸n häc ®Òu cã thÓ gia nhËp Héi. Lµ héi viªn, quÝ vÞ sÏ ®−îc ph¸t miÔn 
phÝ t¹p chÝ Th«ng Tin To¸n Häc, ®−îc mua mét sè Ên phÈm to¸n víi gi¸ −u ®·i, ®−îc gi¶m héi nghÞ phÝ 
nh÷ng héi nghÞ Héi tham gia tæ chøc, ®−îc tham gia còng nh− ®−îc th«ng b¸o ®Çy ®ñ vÒ c¸c ho¹t ®éng 
cña Héi.  §Ó gia nhËp Héi lÇn ®Çu tiªn hoÆc ®Ó d¨ng kÝ l¹i héi viªn (theo tõng n¨m), quÝ vÞ chØ viÖc ®iÒn 
vµ c¾t göi phiÕu ®¨ng kÝ d−íi ®©y tíi BCH Héi theo ®Þa chØ:   

ChÞ Khæng Ph−¬ng Thóy, ViÖn To¸n Häc, Hép th− 631, B−u ®iÖn Bê Hå, Hµ Néi. 
    VÒ viÖc ®ãng héi phÝ cã thÓ chän mét trong 4 h×nh thøc sau ®©y: 
    1. §ãng tËp thÓ theo c¬ quan (kÌm theo danh s¸ch héi viªn). 
    2. §ãng trùc tiÕp cho mét trong c¸c ®¹i diÖn sau ®©y cña BCH Héi t¹i c¬ së: 
Hµ Néi: «. NguyÔn Duy TiÕn (§HKHTN);  c. Khæng Ph−¬ng Thóy (ViÖn To¸n Häc); «. Do·n Tam Hße 
(§H X©y dùng); «. Ph¹m ThÕ Long (§HKT Lª Quý §«n); «. Tèng §×nh Qu× (§H B¸ch khoa); «. Vò 
ViÕt Sö (§H S− ph¹m 2) 
 C¸c thµnh phè kh¸c: «. TrÇn Ngäc Giao (§HSP Vinh); «. Ph¹m Xu©n Tiªu (C§SP NghÖ An); «. Lª ViÕt 
Ng− (§H HuÕ); bµ Tr−¬ng Mü Dung (§HKT Tp HCM); «. NguyÔn BÝch Huy (§HSP Tp HCM); «. 
NguyÔn H÷u Anh (§HKHTN Tp HCM); «. NguyÔn H÷u §øc (§H §µ L¹t); «. §Æng V¨n ThuËn (§H 
CÇn Th¬). 
   3. Göi tiÒn qua b−u ®iÖn ®Õn c« Khæng Ph−¬ng Thóy theo ®Þa chØ trªn. 
   4. §ãng b»ng tem th− (lo¹i tem  kh«ng qu¸ 1000§, göi cïng phiÕu ®¨ng kÝ). 

BCH Héi To¸n Häc ViÖt Nam 
------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 
 

 
Héi To¸n Häc ViÖt Nam 

PhiÕu ®¨ng kÝ héi viªn 
 
1. Hä vµ tªn: 
 
Khi ®¨ng kÝ l¹i  quÝ vÞ chØ cÇn ®iÒn  ë nh÷ng 
môc cã thay ®æi trong khung mµu ®en nµy 

2. Nam                                   N÷                      
3. Ngµy sinh: 
4. N¬i sinh (huyÖn, tØnh): 
5. Häc vÞ (n¨m, n¬i  b¶o vÖ): 
    Cö nh©n: 
     Ths: 
     TS: 
     TSKH: 
6. Häc hµm (n¨m ®−îc phong): 
    PGS: 
     GS: 
7. Chuyªn ngµnh: 
8. N¬i c«ng t¸c: 
9. Chøc vô hiÖn nay: 
10. §Þa chØ liªn hÖ: 
 
     E-mail: 
      §T: 
Ngµy:                      KÝ tªn: 
 
 

 
 

Héi phÝ n¨m 2003    
 

Héi phÝ :                20 000 §   

Acta Math. Vietnam. 70 000 §   
Tæng céng: 

 
H×nh thøc ®ãng: 

 §ãng tËp thÓ theo c¬ quan (tªn c¬  
      quan): 

 
 §ãng cho ®¹i diÖn c¬ së (tªn ®¹i 

      diÖn): 
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